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Üniversite Hayatınızda Başarılar... 











Türev kurallarını iyi biliyorsanız burayı 
çok hızlı geçeceksiniz. Ben zaten 
integral alabiliyormuşum diyeceksiniz. 









“Değişken Değiştirme” “Kısmi İntegrasyon” 


“Basit Kesirlere Ayırma” yöntemlerini 
kullanarak ilk bölümde yaptıklarınızı 
tekrar edeceksiniz. 


1. ve Il. bölümleri iyi anlamışsanız bu 


bölümün nasıl bittiğini anlamayacaksınız. 


Çünkü her şey çok belirli. 


İntegralin ne işe yaradığını göreceksiniz, 
iyi ki İNTEGRALİ öğrenmişim diyeceksin. 
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| MODÜLER PİRAMİT SİSTEMİ 








Modüler Piramit Sistemi'nde pratik yöntem ile teorik yöntem örtüşmüştür. Genellikle 





uygulamaya geçirilemeyen ve ihmal edilen amaç ve davranışlar sorular ile ifade 
edilmiştir. Bu bağlamda Modüler Piramit Sistemi" nde her KÖŞETAŞI bir davranışın 
soru biçiminde yazılmasıdır. Köşetaşı, bir piramitin köşesindeki taş gibi düşünülmüştür. 
Bu taş belirlenmiş olan yere konulduktan sonra aynı sıraya ait taşlar kolayca yerleştiri- 
lebilecektir. Köşetaşı, AÇIKLAMALI ÇÖZÜM ile anlatıldıktan sonra verilen 4 alıştırma 





sorusu kolayca çözülebilecektir. 








Köşetaşlarına karşılık gelen AMAÇLAR, konunun başında verilmiştir. Böylece konuya 





att e bölümü de oluşturuldu. 








ve alıştırma soruları yazıldı. 








KÖŞETAŞLARI numaralandırılarak sayfanın başına yerleştirilmiştir. Köşetaşları uzman 
öğreticinin düşünce ve yaklaşımlarının noktasal  somutlaştırılmasıdır. Dikkatle ince- 






temelden yukarıya, kolaydan. zora doğru seviyelendirilerek kurulup, gönderimlerle 





güçlendirildi. Köşetaşlarının bağımsız öğrenilebilmesi i işin gözümler açıklamalı yapıldı. 












AÇIKLAMALI ÇÖZÜM bölümünde öğrenciden istenen ep 
o dan verilmektedir.  Sezgiye dayalı öğrenmeye. destek olmas 















e leyici ispat, teorem ve alteratif çözüml 


i © bölümlerinde anlatılanların toplamı, herhan 









İ toplamından fazladır Bu da ezberci 














Kitabın sayfalar düzenli biçimde kullanıldı. Her er sayfaya bir ket, açıklamalı çözümü . 


lendiğinde köşetaşlarının arasındaki eytişim fark edilecektir.  Köşetaşları arasındaki bağ, 


 Köşetaşının hemen ardın 





ALIŞTIRMA SORULARI açıklamalı çözüm bölümünden sonra verildi. Bu sorularla 
köşetaşının öğrencide oluşturduğu edimsel koşullanmayı pekiştirmek amaçlandı. 


TARAMA TESTİ, her konunun sonunda köşetaşları ile birebir ilişkili olarak verildi. Bir. 


-— konudaki köşetaşı sayısı ile tarama testinin soru sayısı birbirine eşittir. Tarama testinde- i 
ki n. soru, konunun n. köşetaşının benzeridir. Bu testte olumsuz tepki alınan sorunun i 
numarasından besleme yapılması (tekrar edilmesi) gereken köşetaşı anlaşılacaktır. Belirli i 

bir seviyeye ulaşmış öğrencilerle yapılan çalışmalarda, önce tarama testi uygulanarak e 


zaman kazanılabilir. Bu uygulama sonucunda, çözülemeyen sorular hemen köşetaşların- | 


dan çalışılarak öğrenilebilir... 


KONU TESTLERİ, seleşinden tutularak yol aldırılan acemi bisiklet sürücüsünün selesi- 0 
nin bırakıldığı testlerdir. Herhangi bir soru kitabında bulunabilecek sorular içermektedir i vi vi 


ÖSYS SORULARI, öğrencinin hedefi olan bu soruları görmesini i sağlyan testtir. Bu nn 


sorular öğrenci tarafından tekrar tekrar çözülebilir. 


2 Açıklamalı | 
Tarama wİ Alıştırma (5 > 
| Testi — Soruları | kN 
Konu i e ii 
: İİ Testi-1 e 
e e ÖSYS | 
Zr Testi-2 sekel 


















































a maa) 17. köşetaşı 


sz) 





köşetaşı 


Her KÖŞETAŞI bir davranışın soru biçiminde yazılmasıdır. Köşetaşları oluşturulurken lise müfe- 
datı dikkatle incelenmiş, sınırları belirlenmiştir. Üniversiteye giriş sınavı soruları; konu dağılımı, 
soru tipi ve seviyesi, öğrenciden istenen yaklaşım tarzları göz önüne alınarak analiz edilmiştir. 
Köşetaşlarını özümseyerek çözen bir öğrencinin sınavda çıkmış ve çıkabilecek soruları çözebile- 


ceği kanaatindeyiz. Köşetaşları uzman öğreticinin düşünce ve yaklaşımlarının somut bir dizin 
haline getirilmesidir. 


açıklamalı çözüm 


AÇIKLAMALI ÇÖZÜM kısmında öğrenciden istenen tepki köşetaşının hemen ardından veril- 
mektedir. Sezgiye dayalı öğrenmeye destek olması amacıyla çözümü destekleyici ispat, teorem ve 


alternatif çözümler de bu bölümde verilmektedir. Bir bölümün (konunun) bu kısımlarında 
anlatılanların toplamı, herhangi bir konu anlatımlı kitabın açıklamaları toplamından fazladır. Bu 
da ezberci bir yaklaşıma uzak durulmak istenmesindendir. 


Bu kısımdaki sorular köşe- 
taşının benzerleridir. Açıklamalı 
çözüm kısmında da hem anlatım 
hem de çözüm yapıldığından 


YUKARI BAK veee 
| SORUYU ÇÖZ! 


ARTIK! 
“ÇÖZMEK İSTEDİM, 
AMA ÇÖZEMEDİM Ki!” 


deyip test çözmeyi bırakmak 
yok!! 


karekök 





bölümün (konunun) adı 





ösys SORULARIJ 


Bir konudaki köşetaşlarının sayısı kadar 
soru içerir. Her köşetaşından sırasıyla 
birer soru vardır. Tarama testindeki n. 
soru, konunun n. köşetaşının benzeridir. 
Bu testte olumsuz tepki alınan sorunun 
numarasından, besleme yapılması (tek- 
rar edilmesi) gereken köşetaşı anlaşıla- 
caktır. 


Belirli bir seviyeye ulaşmış öğrencilerle 


yapılan çalışmalarda, önce tarama testi 
uygulanarak zaman kazanılabilir. Bu uy- 
gulama sonucunda, çözülemeyen sorular 
hemen köşetaşlarından çalışılarak öğ- 
renilebilir. 
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Öğrencinin, hedefi olan ÖSYS sorularını 
görmesini sağlayan testtir. Bu sorular öğ- 


renci tarafından tekrar tekrar çözülebilir. 






ii same amnezi EEE e pe rm 








KONU TESTİ | 





Dershanelerde verilen yaprak testlerin 
benzeridir. MODÜLER PİRAMİT SİSTE- 
-Mİ'nde uzun bir çalışmadan sonra bu 
testler verilir. Selesinden tutularak yol 
sinin bırakıldığı testlerdir. Herhangi bir 
soru kitabında bulunabilecek sorular 
içermektedir. 



































Belirsiz İntegrale Giriş 
KÖŞETAŞI KAZANIMLAR 
1. Ters türev kavramını açıklar. 
2. Polinom tipi fonksiyonun-integralini alır. 
3. Köklü fonksiyonun integralini alır. 
4. Negatif kuvvete sahip ifadelerin integralini alır. 
5. Toplanan ve çıkarılan fonksiyonları ayrıştırarak integral alır. 
6. y-cos(ax $ b) fonksiyonunun integralini alır. 
7. yz sin(ax * b) fonksiyonunun integralini alır. 
8. ys COS”X ve yz sin?x fonksiyonlarının integralini alır. 
9. Ters dönüşüm formüllerini kullanarak integral alır. 


pm pi 
Pp £Şe 


pi 
m 


13. 


14. 


15. 


. yalt tanx fonksiyonunun integralini alır. 


yali cox fonksiyonunun integralini alır. 


. ya” fonksiyonunun integralini alır. 





al : z iza 
e fonksiyonunun integralini alır. 


Türevi verilen fonksiyonun integral sabitini hesaplar. 


Belirsiz integralin türevini alır. 















































belirsiz integrale giriş 
köşetaşı 






Aşağıdakilerden hangisinin x e göre türevi 3x2 değildir? 
A) B)x' 42 OK 


açıklamalı çözüm 


U 














Türevi bilinen bir fonksiyonu bulmaya "İntegral alma" denir. 


Ö, 42, x— 13 fonksiyonlarının türevi 3x dir. Bir başka deyişle bu fonksiyonlar 3x nin ters türe- 


vi yani integralidir. Sabitin türevi sıfır olduğu için 3x nin integrali “tcdir.c ye integral sabiti denir. 
5 TÜREV 
tez? 3z 
İNTEGRAL 


Matematikçesi; 
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İntegral 2 . 
3X dx-Xx ig 


sembolü 









fonksiyonun Türev ( istenilen 
türevi x'egöre fonksiyon 
alırmış (integral) 





YÖ ex fonksiyonunun türevi 3X2 41 olduğundan cevap "E" seçeneğidir. 


İ. "xegöre türevi 2xolan fonksiyon nedir?" ifadesine 3. | 4X3 dx-x* 4c 


aşağıdakilerden hangisi karşılık gelir? sp N N — 
eşitliği için aşağıdakilerden hangisi daima 





doğru değildir? 
A) | 2xdy B) | xd GC) | (2x *c)dx z 
A) Türev x e göre alınmıştır. 
D) | DX E) | 2 dx B) c integral sabitidir. 


Cc) "Xİ 4 ©" nin türevi 4x tür. 
D) c pozitif gerçel sayıdır. 
E) "Kİ #64 ün integralidir. 





Di 
e 
S 
w 
Ş 
S 
- dy 
4. . 
: dx 
, | 4x dx —fx) eşitliğinde y yi bulmak için aşağıdakilerden 
aldiğuna görlvazağidakltardan Bangisi kesir hangisi yapılmalıdır? 
ikle doğ 
likle doğrudur? A) | 3x dx B) | 3 Cc) | 3 
A) f(x) 54x B)f)<4x*c 
Of) -22 D) fx) > 2x2 BL l4 3 
E)f)-2x-2 1) m İk 
12 


LIENLIKI 











köşetaşı 


| 8x3 dx integralinin eşiti nedir? 


Kuralımız der ki; 


açıklamalı çözüm 


İ) a katsayısına sakın dokunma 


II) xin derecesini 1 artır, 


nt yap 





NI) Sonra a.x"*İ ifadesinin * 1 ile böl. 


IV) İntegral sabitini (c) asla unutma. 


341 


je reg 40-87 40-2x* *c 


341 


| 6x2 dx 
integralinin eşiti nedir? 
A)3l *c B) 2x5 * 
DJ *c 
| 5a* da 


integralinin eşiti nedir? 
A) x tc B) atc 


D)20a *c 


4 


Cc 
E) 12x * 


E)4a” tc 


C)6xİ tc 
Cc 


G)20xİ*c 





karekök 
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belirsiz integrale giriş 





Jar fteksxse 


Jamie 


| adi-atstc 


| kat-nse 


m 


Ja 


integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


A)10 *c B) 10c C) 10x*c 
D) 10a *c E)5 *c 


| 4. | 2x dt 


integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) te B)t# *c C)2t*c 
D)2xt*c EY2Ö *c 
|ejsjcijo| 

















belirsiz integrale giriş belirsiz integrale giriş 


köşetaşı 





köşetaşı 






3x di P z 
| kk X integralinin eşiti nedir? | zw integralinin sonucu nedir? 


Xx 


açıklamalı çözüm 





açıklamalı çözüm 








fa — Ni N ynt1 . 
(2 ox-Jax dx-a m GL (n<1) 





m 
fav xs Jan dxza. 





Görüldüğü gibi değişen bir şey yok. x in kuvveti kesirli olmuş, negatif olmuş hiç fark etmiyor. Kuvveti hep 1 


Dikkat edilirse bu kural bir önceki köşetaşında verilen kuralın aynısıdır. Köklü ifadeyi önce üslü (kuvvetli) artırıp sonra bölüyoruz. 





yaptık sonra kuvveti 1 artırıp artırılmış kuvvete böldük. 







—3 41 


2 
: 2 (54) 4X3 dx-4.İ J40x-2X7 10-516 
x 


#1 


1 5 5 3 

fav ax-| 3X2 dx-3. ” 403-2 40-2x2 $G-2İXİ 4c-2İxX2.x4c-2x/X 46 
—41 İl 

; 2 2 





-34 Xx 























| 1. | Ağİx dx 3. li SX ox 1 | Çİ dx 3. ix dx 
| integralinin sonucu nedir? k x2 2x 
| integralinin eşiti nedir? integralinin eşiti nedir? integralinin eşiti nedir? 
il A) İS e B) 4xYx sc z ü 1 2 K e 1 
| 3 EN 
3 73 A) —-*c B) ——4c CO)—sc A) vx *c B) 2/x1c C) *c 
3 
| C) 3xİX sc be 'D) xİx sc A) 4x8 »e B) 6x2 *c x x x k 
İl E) 3xvxİ *c 3 3 2 4 2 
7 C) 4x2 xc 2 D) x2 *c D) Mi E) Eği D)  * E)xtc 
1 E) x3 4*c 
İl $ — 
İ 5 ş 
Ni e Ş 
Dil 5 
2. | 5xJx dx ş 
4 11/6 
integralinin eşiti nedir? 4. | Gayx dx 2. İl K dx 4. İl EK İk dx 
x-Yx 
5 2 : DE 2: N : PM Pp 
> i z integralini t tegralinin sonucu nedir? i ; Mi i ici ii 
A) 2x2 46 B) 2x5 4c g n eşiti nedir? integratinin integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
5 2 i e A) Axe B) 4x *c C) 2x sc A) Sac B) İse O)2x*c 
G) 10x2 #c - D) 10X5 4c A) daxvx*c B) 4xva*c x 
3 2 
E) 2x3 4c C) 2axvx #c D) 2xaya *c D) 2k E) 2 iç D) X ig EZ ic 
Xx X 2 
E) 2a x/X *c 
14 | REETR 15 IEFBİ 



































mama 











.. ö belirsiz integrale 9iri 
köşetaşı keçi li 





2x 


1 
İ Ü ge integralinin eşiti nedir? 


açıklamalı çözüm 
1) * v0) ö-| u(x) dx *fv dx 


İntegral sembolü içinde birden çok fonksiyon toplanmış ya da çıkarılmış ise integral alınırken herbirinin ayrı 
ayrı integrali alınır ve sadece bir tane integral sabiti yazılır. 


1 1 
3X2 —g ox -) örldx4 | 74-İ 2dx 
| | 2x 2x 


—Xyx—2x3c 





1 (12 - Şe 3. x-1 
İ 3 Xx REZ dx 


integralinin eşiti nedir? integralinin eşiti nedir? 


A) 3x4 in yi 2 B) 3x4 -2 e ig (Dikkat: Sile bölme için geçerli değil önce bölmeyi 
(sadeleştirme) yapınız.) 
2 . 3 
C) 3x9 4-2 5g D) 3x9 2 5g A) —xvx #x4c B) 2x X4X4C 
x2 x2 2 3 


EBİHXİ *c OZ Esxse Dk sxse 


2 
E)—xyx—Xx 
) 3 *c 
2 
ME 
< 
S 
$ 
S 
6X3 44x2 
4. | X O $ e #1 dk 
X 
2. | (3X4 2)x—2ydx 
integralinin eşiti nedir? 
integralinin eşiti nedir? 2 1 2 1 
(Dikkat: Kural çarpma için geçerli değil, önce çarpmayı A) 3x ke e B) 8x e 
yapınız.) 
1 
A)xİ—2xX2 —4x1c B)Ö12X/ *4x*c ©) 6X2 42x-— 46 D) 6x2 44x446 
X 
CO) 4 2x7 —4x4ç D)Xİ—2x  44x1c 2 1 
E)3Xx“ —4x—-- 46 
E) Xİ —2X> —2x4c S 
16 





köşetaşı 







İ cos2x dx integralinin eşiti nedir? 


açıklamalı çözüm 





| costax * b) dx 


yzsin(axtb) > y'zacos(ax *b) 


anlarız. 


sin2X 





İ GOS2x dx *G 








1. İ cOS(4Xx —1)dx 
integralinin eşiti nedir? 
A) sin4x * e B) — #6 
o) sin(4x —1) .— D) cos(4x — 1) 6 
4 4 
E) cos4âx vE 
4 
Li 
a 
$ 
S 
2. İ 6cos3x dx 
aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) 6sin3x *c B) 3sin3x tc 
C) —3sin3x *c D) -2sin3x tc 
E) 2sin3x *c 
17 





sin(ax * b) 23 


olduğunu hatırlarsak verilen kuralda eşitliğin sağ tarafında sin(ax * b) yi niçin a ya böldüğümüzü daha kolay 





belirsiz integrale giriş 











3. İ COt2x :sin2x dx 
integralinin eşiti nedir? 
A) sin2x *c B) 2sin2x *c 
GC) cos2x *c . D) —sin2xx0 
1 
E) —cos2x*c 
) 2 
4. | — di 


integralinin eşiti nedir? 


sin2x sin2x 
*c 











X X 
A) —* B)—* *c 
) 2 12 2 
Cc) —; Saza *Gc D)x*sin2x*tc 
2 4 
Ki 
E) —*sin2xX*c 
2 
|CJEJDİA| 





























belirsiz integrale giriş 


köşetaşı 






| sin2x dx integralinin eşiti nedir? 


açıklamalı çözüm 










cos(ax * b) 








İsintax * bjdx—— 


ys coslaxtb) > y'z—asin(ax tb) 


olduğunu hatırlarsak verilen kuralda eşitliğin sağ tarafındaki cos(ax * b) nin önündeki — işaretini ve niçin a 
ya bölündüğünü anlayabiliriz. 






| sin2x dx e 


1. | sin(2x — 1) dx 3. | sn 2) di 


aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


1 
B) —cos(2x—1)-*-c 1 
2 (js B) zone) KEZ) se 


A) — İ cos(2x —19*c 
2 A) e 


C) —cos(2x—1)*c D) 2c0s(2x — 1) *c 4 
, x41 
E) —2c0s(2x—1)*c 9 mele Ve 2 zc) ke 


x*#1 


E) 2003 “İse 
2 


ES 
p 
e 
Ş 
S 
4. | SİNX * COSXx dx 
2. | 4sin(— 2x) dx aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
, , : İpucu: sin2x - 2sinx- 
aşağıdakilerden hangisine eşittir? De ii Wi 
A) ——cos2 vi 
A) —2c0s(1 — 2x) *c B) 2c0s(1 — 2x) *c ) 2 x*G B) Dp GOS2Xx*-CG 
C) cos(1 — 2x) *c D) —0s(1 — 2x) *c Cc) -Zsin2x * D) m 
4 
x#1 
x*#iİ 1 
E) 2c03) 2 se E) KÜ 
18 














belirsiz integrale giriş 


köşetaşı 





| cos? x dx integralinin eşiti nedir? 
açıklamalı çözüm 


İ cos?xdx-| dk 


-2| (14 c0s2x) dx cos2x - 2c0s'x— 1 


© cos2x1— 2sin?x 


c0s2x - cos?x — sİn?x 


1 sin2x 
——İ xs *c 
2 2 























1. | 2sin? x dx 3. | (cos? 2x 4 sin? 2x) dx 
aşağıdakilerden hangisine eşittir? aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
i sin2x A)x*tc B) sin2x * Cos2x tc 
A) x—-sin2x*tc B) x- *G 
, 2 C) sin2x—cos2xtc Dj) >(sin2x — COS2x)*-c 
Öğe MX D)x- se i 
( E) 2X(sin2x — cos2x) tc 
CcOSs2x 
E)x* *c 
2 
az 
2 
S 
» 
Ş 
S 
2. 2 ; 
| eek pi iie 4. | sin? 4x dx -Jeos24x dx 
z il hangisi ittir? 
li iel in a ii aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) xe ie *c B) x— silme *c (Ipucu: Parçaları birleştir bulmacayı çözeceksin.) 
1 
A) sin8&x *c B) ——sin8x*c 
Gy e D)x4 Ese i 8 
G) ER D) —cos8x *c 
sinâx 
E)x* xe E) -Zeosöx 0 
19 (ETATATE 


























köşetaşı 


İ Cos2x-cosâx dx integralinin eşiti nedir? 


açıklamalı çözüm 


, 


| GOSÂX-COS2x dx | -costâx *2X)4C0Ss(4x—2x)) dx 


z 2) (c0s6x 4 cos2x) dx 





cosa-cosb— >cosla *b)-4-cos(a—b)) 









1 ta sz) 
> * *c 


262 wi 
i sina-sinb — ——(cos(a *b)— cos(a—b)) 

o Sinöx  sin2x 2 

12 4 








sina- cosb — >(sinla *b) *sin(a—b)) 


| t8costx-cosüx dx 3. 


| 6 sn £ — x) : cos - 2x) dx 
2 2 


aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


A) sin9x t 3sin3x *c B) sin9x * sin3x * c 


A) 3cos3x — 6cosx tc 


B) cos3x * 6cosx tc 


C) cos9x * cos3x *c D) cos9x * 3c0s3x tc 


G) —cos3x * 6cosx tc D) sin3x — 6sinx * c 


E) —-sin9x — 3sin3x *c 
E) —cos3x — 3cosx tc 











NI 
Nİ 
İm 
- 
S 
ii 
4. | 2s SE * 2) »Gos(r— X) dx 
i aşağıdakilerden hangisi itti 
| e e eN şag n hangisine eşittir? 
A) sin3x *sinx*c B) sin3x — sinx * 
aşağıdakilerden hangisine eşittir? 2 GE şe 
cOS3İX i 
A) sin3x — 2sinx * c B) sin3x — 3sinx * c c) $COSX*C D) PİX sinxsc 
C) cos3x — 3cosx *c D) cos3x t 3cosx *c sin3x 
E) —sinxsc 
E) sin3x * 3sinx *c 
20 


belirsiz integrale giriş 

















köşetaşı 


| tan? 2x dx integralinin eşiti nedir? 


açıklamalı çözüm 


Ja * tan?(ax * b)) is) 


—— ——-—d 
cos?(ax * b) 





ystan(axt*b) > y'-a(1* tan?(ax tb) 











belirsiz integrale giriş 


xf seckfax *b)dx ana) *c 


olduğunu hatırlarsanız verilen kuralda tan(ax * b) nin niçin a ya bölündüğünü kolayca anlayabiliriz. 


| tan? 2xdx— je 414 tan? 2x) dx 


— İ- 1dx K -tan? 2x) dx 


tan2x 
——X4 *c 
2 


| (34 tan? x) dx 
aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A)3ttanxtc B) 2tanx *c 
C)2*ttanx*tc D)3x*ttanx*tc 


E)2x*ttanx*tc 


| (3tan? 3x) dx 
aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) —3x #tan3x *c B) 3x-—3tanx*c 
C)3x*ttan3x*tc D)3x—tanx tc 


E)-3x*tanx*c 


karekök 


21 





4 
dx 
| cos? 2x 


aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) tan2x *c B) 4tan2x *c 
C) 2tan2x tc D) 8tan2x *c 


E) 4tanx *c 


İ 6sec? 3x dx 


aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


A) 3tan3x *c B) 6tandx tc 
G) 2tan3x *c D) tan3x tc 
E) 3tan2x tc 
|Elalcic| 








belirsiz integrale giriş 


köşetaşı 






İ (2— cot? x) dx integralinin eşiti nedir? 


açıklamalı çözüm 







4 
sin2(ax * b) 


fa * cot(ax * b)) dx - 


dx -İcosectfax *b)jdxs —.cotlax*b) ,. 
a 


yzcotax*t*b) > y'z—a(l* cot(ax * b) 


olduğunu hatırlarsanız verilen kuralda cot(ax * b) nin niçin —a ya bölündüğünü kolayca anlayabiliriz. 


İ (3—1—cot2 x) ox) I8—(14cot2 x)l dx 


-| 3x -| (14cot? x)dx -3x4cotx*c 


1. | cot2 x dx 





3. | > dx 
sin” 2x 
aşağıdakilerden hangisine eşittir? aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


A)xtcotx*tc B)x—cotx*tc 


A) —2cot2x *c B) 2cot2x *c 
C)-x*cok tc D)-x-cotxtc C) —cot2x *c D) cot2x *c 
E) —1—cotx*tc E) -cot2x *c 
— 
S 
9 
Kİ 
> 
7 4. İ A dx 
1—cos2x 
2. İ 24 cot? x) dx 
2: ) aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
aşağıdakilerden hangisine eşittir? (Ipucu: ças2x in yarım açı formülünü hatırla) 
A)x—cotx*tc B)x*tcot*c © A)—cotk*c B) —2cotx tc 
GC) -—x—cok*tc D) 1—cotx*c C) —cot2x *c pie EN 
2 
E)—1—cotx*c E)cotx*tc 
22 |pfAlclp| 




























belirsiz integrale giriş 
köşetaşı 


| 23**İ dx integralinin eşiti nedir? 


açıklamalı çözüm 


anmxtn 


m-ina 


İ mn 
*c Jereitn dan SE. *c 
m 





Jartnaxs 


yza*n 5 yzamn y.ina 


olduğunu hatırlayın. İntegrali alınırken bu nedenle ters işlem yapılır m ve Ina ya bölünür. 







3x4 





Je kel 6g 

















1-x X 
j2 dx 3. je 2 dx 
aşağıdakilerden mi all i integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
21-x —X 2X- 
A) — *c B * C *c ak < 
i in2 in2 in2 A) -Ze 2 4c B) —e 2 *c 
D)2'**c E)-2'*4c “ ei 
C)2e 24c D) 59 2 4c 
X 
E) -—2e 2 4c 
2 
© 
ES 
$ 
mz 
4. İ 3X.22X dx 
2x 
İ ei aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
2 2 Vi be x 
aşağıdakilerden hangisine eşittir? A)12* #6 B)121n12*c oC) 12 Ke 
2x 2x 2x ini2 
A) de” *c B)2e” tc Cje”tc 
12 *c E) 12. 
D)—e” tc E) de” *c in2 -In3 In& 


23 |AlBJEJSİ 






































| belirsiz integrale giriş 
köşetaşı 






İ — , dk Integralinin eşiti nedir? 


açıklamalı çözüm 













İ 1 des 3 *nj|* 
mxin Sam on € 















yeln(mxin) > y Yi 


olduğunu hatırlayın. Türevi alınırken m ile çarpılırken integrali alınırken m ye bölündüğüne dikkat edin. 









| : dx--Lin|2x-1)4c 
.2x-1 2 


Xx*1 X*1 Xx—1 


1. çi dk 3. İllerine 2-9 ve 


aşağıdakilerden hangisine eşittir? olduğuna göre, a-b kaç olabilir? 


A) in)x * 1) *c B) injx— 1) *c A)2 B4 C)6 D8 E)10 
C) 2in)x * 1) *c 


E) 4injx * 1) *c 


1 
D) —iI 1 
li |*c 


karekök 


. | 4 aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
, —— dx 
4x-1 


A) injx| ii *c 
aşağıdakilerden hangisine eşittir? Ni 


B) in)xla Le 
X 


A) -inlâx— 1) *c B) -2inj4x—1)*c c) -inixl-E4c D) İ -inixi se 
Xx 


C)-injdx —1)*c 
E) injdx— 1) *c 


D) 4inj4x— 1/*c 1 
E) —-injx|*c 
Xx 


24 ATETETAİ 








belirsiz integrale giriş 


köşetaşı 










(0) 3x” * 4x ve f(0)3 olduğuna göre, f(1) kaçtır? 


açıklamalı çözüm 





Türevi verilen bir fonksiyonun kendisini bulmak için integral almamız gerektiğini öğrenmiştik. 
(0 | (0) dx | (3x2 44x) dx 
—Xİ 42x27 4G 


c sabitini bulmak için f(0) — 3 bilgisini kullanalım. 






fe) | F(x)'dx 
(0)-0*0*c-3 > c-3 i 





Bu durumda 


(0) 12213 ve f(1):14243-6 olur. 


1. (0058x—6X241 ve f(0)-2 3. f(x) > 2cos2x — 4sin2x ve G)- 0 
olduğuna göre, £(—1) kaçtır? N 
olduğuna göre, (2) kaçtır? 
A)1 B)2 c)3 D)4 E)5 4 
A)1 B)2 c)3 D4 © E)5 
2 
© 
Rİ 
s 
2. o) BE (in2) <5 4. (0022, f(0)-2 ve f(1)-4 
olduğuna göre, f(0) kaçtır? olduğuna göre, f(0) kaçtır? 
A)1 B)2 c)3 D)4 © E)5 A)-1 B)0 C)1 D)2 E)3 
25 Elele fe) 


























belirsiz integrale giriş 


köşetaşı 











| (4) dx 2x3 46x2 43 olduğuna göre (2) kaçtır? 


açıklamalı çözüm 





xİ ix) dx fx) 


İntegralin türevi alındığında integral içindeki fonksiyon integral dışına olduğu gibi çıkar. 


Şimdi köşetaşındaki f(x) fonksiyonunu integralden kurtarmak için her iki tarafın türevini alalım. 
| f(x) dx - 2x 46x27 43 
LO) dx Sİ çox3 46x27 43) 
dx dx 


(0) 6x7 412x 





Sonuç ((2) - 6-22 * 12-2 - 48 bulunur. 


| f(x) dx— 210) 42x41 ve f(0)-1 


1. ft dx - e?” 4 cos2x 3. 


olduğuna göre, f(0) kaçtır? olduğuna göre, £(1) kaçtır? 


A)1 B)2 c)3 D)4 E)5 A)-2 B)-1 c)0 D)4 52 
& 
Rİ 
3 

2. | xi(x) dx > 4Xİ 42x7 4. | f(x) dx f(x —1) ve f(1)-4 

olduğuna göre, (2) kaçtır? olduğuna göre, f(1) kaçtır? 

A)20 OB)24 OC)28 Dz  E)36 A)-2 o B)- co eğ 
N ETETETE) 











belirsiz integrale giriş 





1. Aşağıdaki integrallerden hangisinin sonucu t ye 5. 
göre türevi 3t olan fonksiyona eşit olur? 


| ev ayas) ax 


i integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) fx dx B) ja d O) js dx 
: | A)4X —xic B)2xX —x*c O) 2 *x4c 
DA *xtc E)4x-1*c 
D) Jae dt E) j# dt ) ) 
6. İl 3c0s(-3Xx) dx 
2. | 16x3 dx Gi 
integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
integralinin sonucu nedir? 
A) -3sin(—3x) *c B) —-3c0s(-3x) *c 
A) 3xİ *c B)4x94c O) 4 *c C) 3sin(-3x) #c D) sin(-3x) * c 
D)3t *c E) 48X *c E) -sin(-3x) *c 
Ss 
Me 
7. | 2sin2x-cos2x dx 
S 


4 
3. İl 10Yx dx integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
integralinin eşiti nedir? 


A) —cos4x *c B) — 00s4x* c 














A) 8x Üx4c B) 4xY/x4c Cc) 8 İx! se C) sindx tc D) - 2 sindxsc 
D) 4 İx! 5 E) 2x Yx se E) - .cos4x10 
8. İ —2sin? 4x dx 
4. İ - 2 ox j z 
X integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
integralinin sonucu nedir? A) x— ee s6 B) -x- sinöx 22 
A) ic B) -İ se Cc) Zac C) sa az D) iy İNK 
X X X 8 
4 2 Ee cOS8X &ğ 
D) EE E) pen , 8 


27 


























belirsiz integrale giriş 

















g. İ 30C0S(-4X)- C0SX dx 


integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) 3sin5x t 5sin3x * c 
B) 5sin5x * 3sin3x *c 
G) 3cos5x t 5C0s3x *c 
'D) 3sin5x — 5sin3x #c 


E) —-3sin5x — 5sin3x * c 


10. İ (1— tan? x) dx 


integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A)x-tanx*tc 


C)2x-—tanx*tc 


B)x*ttanx*tc 
D) 2x—tan2x*tc 
E) -2x—tanx*tc 





M.Ç a 
sin” 4x 
integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) cotdx tc B) —cotdx *c 
C) tan4x *c D) -tan4x *c 


E) 4cot4x tc 


12. İ 4e >dx 


integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 





A) 2e X *c B) —2e X4*c 
Ce *c D) e *c 
E)—etc 
(4 0(2 813) 








karekök 


13. 


14. 


15. 








İ a dx 
integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) inix—1)*c 
C)inb? —1(*c 


B)injix* 1)*c 
D) 2in)x—1)*c 
E) 2in)x * 1) *c. 


10) 4 ve ((-1)-4 


olduğuna göre f(1) kaçtır? 





A) —-2 B) —1 Cc)0 D)1 E)2 
İ x2 (2x) dx—xİ—4x34c 
olduğuna göre (2) kaçtır? 
A) —12 B)—8 Cc)0 D)8 E) 12 
BBM AliSle 


üz 





4. 


1. Aşağıdakilerden hangisi yanlıştır? 5. 








belirsiz integrale giriş 





İ cosx-tanx dx 


A) | sinx İX——c0SX*Ç integralinin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 


v A) cosx tc B)—cosx *c C) sinx *c 
B st 
) | sec el D) -sinx *c E) tanx *c 
Cc) Je dx-e”4c 
1 
D) | çakinixise 
Xx 
E xd 
) | cosec xdx—cotx*c 6. | Zama 
Xx 


integralinin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 


A)x*inli *c B) x-Injxj *c 


O) #inhkl *c D) inj1 #x| *c 
İY 4S 2x E)1*inl*c 
dx 
denklemini sağlayan y aşağıdakilerden hangisi 
olabilir? 
A)Xİ 41x242 B) Xİ 4x2 & 
Ni 
C)—12X2 42 D) —4x9 4x7 e 
E) Xİ 4x2 ” 
7. İ (tan? x— cot? x) dx 
integralinin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 
A) tanx—cotx*tc B) tanx* cotx tc 
C) cotx—tanx*tc D) —anx—cotx*tc 
İ 32 dx 
E) secx * cosecx tc 
integralinin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 
A) 3X log,e tc B)3*in9tc C)3”in9 *c 
D)#in3 tc E)3in3 *c 
1 
8. FO) İ lx 
Xx 
olduğuna göre, F'(x) aşağıdakilerden hangisidir? 
1 1 
f(0)2-6x42 ve (-1)-0 li Re Mimi 
olduğuna göre, f(0) kaçtır? 
py-1 E)- > 
A)1 B)2 c)3 D)4 E)5 İxl Xx 
29 
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belirsiz integrale giriş 





9. | 5x2 —3)2 dx 
integralinin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 
A) xİ — 10x5 445x*c 
B)x9'—102 *c 
C) Xx 4 10x9 #45x1c 
D)x5—3x549x4c 


E)xX5—2x519X*1c 


10. | 6e3* dx 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
A)3e” *c B)2e” *c C) Ge” *c 
De” *c E)3e”*c 


11. | (2c0s” 2x—1)dx 
integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


A) sindx *c B)cos4xtc C) - sindx *c 


1 1. 
— *c E)-—sindxtc 
D) ri COSÂx ) ri 





e“41 
12. | i dx 
integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
C)x—e”tc 


A)x—-ettc B)xtettc 


E)-xte”tc 


D)-x-eitc 


karekök 





Dİ e DEREDEN EM — Miçe KANYE EEE DEERE Zi 


13. | xİdx 
integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


1 
B) —— 4c 
x2 


A) <g 


G) injxl *c 
x2 


D) REZ E) —inlxj *c 
Xx 


14. | (sin? x — cos? x) dx 
integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


A) -sin2x *c B) sin2x tc G) 2sin2x #c 


D) -İ sin>xt*c (OE) İ sin2x*c 
2 2 


4 
18. (Te 
Na 
integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) tc B)2X*tc C)aYx*c 


D)8X*c E) 16V/X tc 


2 
—d 
16. | COSEC2X ” 


integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) cos2x tc 
G) sin2x #c 


B) —cos2x tc 
D) -sin2x *c 


E) -2cos2x*tc 





7 














belirsiz integrale giriş 





1. | COSECİX dx -—COtX *C olduğundan “E” seçe- 


neğindeki integral yanlış alınmıştır. 





2. la ——4Xx3 4 2x 
dx 
dy> ca t 2x) dx 
| dy - İl (<4x3 4 2x) dx 
yı—xİrxlic 
olduğundan doğru seçenek “B” seçeneğidir. 
32* 32x 
3. | ö>kax- c-——4c 
2in3 * “ing 


— 3? log,e tc 


Doğru seçenek “A" dır. 


4. f(0)2-6x12> 
| fo)dx- J-cex *2)dx 
İ(X) 2-3 *2x4c 
(<1) > 0 olduğundan 
((—1)2—3—2*c:0 > 


(0) -cz5 bulunur. 


Doğru seçenek “E" dir. 


c-5 





karekök 
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sinx 
İ cosx-tanx dx -| COSX 
COSX 





dx 


-| sinx dx -—cosx4c 


Doğru seçenek “B" dir. 


| Terna-| (jar -xemizise 
X Xx 


Doğru seçenek “A” dır. 


| (tan? x—cot? x) dx 
-| (14 tan? x—1— cot? x) dx 


-| As tan?) ex * | — (14 cot? x) dx 


sİanx* cotx *G 


Doğru seçenek “B" dir. 


FO) İ > dx integralinin türevi integrali alınan N e 


eşittir. Doğru seçenek “C” dir. 








mms sesi eya NN 











ARAN TENZNMRN 























belirsiz belirsiz İntegrale giriş '''*<*<*<*<*<*<*<*<*<><><><<C0000 giriş 
9. | 5x2 —3)7 dx | (Xİ —6x2 4 9)dx 
-| 6x —30x2 4 45) dx 


— Xx —10x9 445x14C 


Doğru seçenek “A" dır. 


g3 





*G 


10. | se 


Doğru seçenek “B” dir. 


sin4âx 





11. | (2c0s? 2x —1) -| COSÂX dx > 


Doğru seçenek “C”" dir. 





Xx Xx 
— al © e or > | Gse”ydx 
e* e” e* 


-—x—e“4c 


12. | 


Doğru seçenek “C” dir. 








iz | 








il 1 
13. f» dr | Kdk -inixise | 1. | ehiax 
Doğru seçenek “C” dir. ii. . , 
integralinin eşiti nedir? 
A)e”*c B) çer *c C)6x*tc 
D) 3x *c E)3x *c 
14. a. | (sin? x— cos? x) dx — | — (cos? Xx — sin? x) dx 
-| — cos2x dx 
2. İ cos? x-(14tan? x) dx 
sin2x 
—— *c 
2 integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
Doğru seçenek "D” dir. 
A) —cosx *c B) -sinx *c 
GC) tanx *c D) sinx *c 
E) cosx tc 
< 
Kİ 
2 
Ş 
Li 
i 
4 di 7 *i 
15. ala x2Zdx-4 1 *G 3. | eter sePi) ex 
2 
integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
i 
-8:x2 4c A)e*tx*c B)ete”*tc 


C)-xte*tc D)e*-e”*tc 


E)x-e”*tc 
Doğru seçenek “D" dir. 


4. | 4(X YAZ 4x 41) dx 


integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


> i 
16. | a dx -| 2 sin2x dx -—cos2x*c A) XWtdxic B) iie 


4 4 3 
Doğru seçenek “B” dir. C)x'—4xtc D) Xx 44xÖ1c 


E)xİ—x*#c 














integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 











Xx 
A) ie ) *c B) in——İ4c 
Xx*1 X*K1 
C) Iml(x #1) *c D) Inj2x * 1) *c 
2inixl 
*c 
Inlx 1 
3x1, O gx 
6. fiz. dx 
2* 


integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) 2” -xin2*c 
C)2*İixec 


E)>“—x*c 


B)2” 4x*c 


karekök 


7. İ BİK 1X1) dx 
integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


A) tc 
G) 2xvVx—3x*6 


B)2/X*c 
D) xx—x*tc 
E)MXk-x*c 





1 
8. | dx 
tan? x 


integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 

.A)—xtcot tc B)x—cotxtc 
C)x*tcotx*tc D)—x—cotk*tc 
E)x*ttanxtc 


33 


D)2“*1 .x4c 












































; il T 
belirsiz integrale giriş belirsiz integrale giriş 
i 2 
9. | tanx-cotx dx 13. 4x dx 1. sinx < O için İl (cosx* |sinx|) dx 5. #R—> Rfonksiyonu her noktada türevli ve 
i 2X41 
5 Pa e z i i ini ğ i isidi 1003x1411 
integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? integralinin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 0) 
> e 2 - A)1*sinx*c B) cosx-—sinx *c (2) <—1 
A *x* : 
A) tanx *c B)cok tc Ox*tc 2 BEER C) sinx * cosx*tc D)1*cosx*c olduğuna göre, f(0) kaçtır? 
D) tan'x *c E) cox tc O) 2x *x16 Da tc E)1-sinx*c A- B-4 C)-2 D- Bo 
E)X —x*c (1977) (ÖSS 2006) 
| 
l 
14. | i6)dx— 14 KL 
İl Xx X 
4 —x2 — p m ©) z - 
| v0. | Dline Mene olduğuna göre, f(x) aşağıdakilerden hangisidir? 25. yil ei ak eke 
ii. 4 4 olduğuna göre, #(-1) in değeri nedir? 
i ğ ö A)! —- — 
| olduğuna göre, (1) kaçtır? ) nx B) 2 ©) > A) 0 B) 1 c)2 D)3 E)4 
A)1 B)2 c)3 D)4 E)5 41 1 (ÖYS 1986) 
bi Ez 
> x7 
6. 1”(0X)6x—2 
| (0) <4 
2 Si 
| Ş Ş Ko) > 1 
| k < S koşullarını gerçekleyen f fonksiyonu için £(1) 
15. | 262 dx > 5 değeri kaçtır? 
3. | sigar -x *X4G 
dy , 2 N ” ” eN integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? A)4 B) 5 C©)6 D)7 E)8 
11. dx e Gemerek em > , s olduğuna göre, f(x) aşağıdakilerden hangisidir? (LYS 2010) 
li a ii pa 1 z 1 Z X (c sabittir.) 
kilerden hangisi olabilir? A) ye 4c B) le24c C)e2 iç e 
| A)x-227 12 B) Xİ —2x41 < A)2 B) x*-Inx OZ 42 tex 
| x Xx 
| Cİ 1x -2 D) 2x — 2x2 D)2e2 4c E) 4e2 *c D)x4 241 
E)x 4x : 
(ÖYS 1987) 
| 
| 16. 0<x > olmak üzere, ve 
12. | X2 ö0s? x dx :J X7 sin? x dx f(x) | v1—cos2x dx 4. yzf() eğrisinin (-2, 3) noktasındaki teğeti x ekseni ile 
N 2 N De 135“ lik açı yapmaktadır. e iğ 
GE göre, f(x) aşağıdakilerden hangisi integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? "(x) - 16x olduğuna göre, eğrinin y eksenini 5 x 
e A) 3cosx *c B) —cosx # c kestiği noktanın ordinatı kaçtır? Ko) -2 
A) 22 B) xX O) olduğuna göre, ((-1) değeri kaçtır? 
69 125 
3 G) v2sinx # ç D) sinx * c A)-3 B)-2 C)-1 D)-— E)-—— 
DX E)x3 5 3 A) -2 B) -1 c)0 D)1 E)2 
3 E) -2cosx #c (ÖYS 1995) (LYS 2011) 
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BÖLÜM 














İntegral Alma Yöntemleri 


KÖŞETAŞI KAZANIMLAR 


1. 


p 


12. 
13. 





f N(x)-f'(x)dx integralini değişken değiştirme yöntemiyle alır. 

fsin'x -cosx dx yada Jeos'x -sinx dx integralini değişken değiştirme yöntemiyle alır. 
İl tan"x-sec”xdx yada İ cotÜx -cosec?x dx integralini değişken değiştirme yöntemiyle 
alır. 


| sine (4) -f'(x)dx yada Jcos(e (9) -f'(x) dx integralini değişken değiştirme yönte- 


miyle alır. 


| Gi) .f'(x)dx integralini değişken değiştirme yöntemiyle alır. 
İRİ dx integralini değişken değiştirme yöntemiyle alır. 
x 
| fa) 
1-126) 


dx integralini değişken değiştirme yöntemiyle alır. 


İ f(x) 


i dx integralini değişken değiştirme yöntemiyle alır. 
14f) 


Diferansiyel içeren integrallerin eşitini bulur. 


Verilen dönüşümü kullanarak integralin eşitini bulur. 


. Basit kesirlere ayırma yöntemiyle integral alır. 


Basit kesirlere ayırma yöntemiyle integral alır. 


Kısmi integrasyon yöntemiyle integral alır. 
































köşetaşı 










İ çe *1)3-2xdx integralinin eşitini bulunuz. 


açıklamalı çözüm 






» İntegrallerin içinin daha karışık olduğu durumlarda en çok karşımıza çıkan, en çok kullanılan yöntem 
“Değişken Değiştirme” yöntemidir. i 


nri 


İreyr o) ox > Jun duz e *c (04-1) 





İntegral içinde biri diğerinin türevi ya da türevinin katı olan iki fonksiyon varsa bu yöntem uygulanır. Şimdi bu 
kuralı kullanarak köşetaşındaki integrali basitleştirelim. 


du 
UST) EX2 415 —  f'()2 
02x241 -1(x)-2x 





> du-2xdx 


4 2 4 
3 u (Xx 1) 
du—— 4c 8 4g 


je 4-1) 2xdx 
> 

u du 
Değişken değiştirmeyi doğru yaparsanız karşınıza çıkan integralin bu kitabın |. bölümündeki basit integraller- 
den biri olduğunu görürsünüz. * 


1. fe-1 3X2 dx 


1 
| ei dx 


aşağıdakilerden hangisine eşittir? aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


1 1 
(3-1) Lİ -1İ x“ A) —— sc B) -—— — 4c 
A) ş 46 BE eç ©) ete 2x2 —-1)2 ) 2x7 <1) 
i 1 1 
4 4 m5 C) ———> tc D) —— —. ic 
D) e gp & > iie EE -1 ( -1 
E) 202-1) 4c 
"a 
© 
5 
S 
3 
5 
2. | 124-1) dx 4. | 86242 (41) dx 
Si ia 
e hangisine eşittir? i aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) 2(X— 1) * B) 6(x— 
)2(X-1)'*c a li A) OZ 4 2x) 4 B) 302 *2x)*c 
C) 12(X— 1) *c D)2X— 1) #c C) 202 #4 2x) 4 D) Oz # 2x) 46 
E)6(X—1) *c E)66İ *2x) *c 
38 e ATATEPI 





integral alma yöntemleri | 





















integral alma yöntemleri 


köşetaşı 


| 4sin3x -cosx dx integralinin eşitini bulunuz. 


açıklamalı çözüm 
1. köşetaşında verilen kuralı kullanarak integrali basitleştirelim 


U—SİNX > du—COsx dx 
İ 4sİnİ Xx-GOSX x-| 4-u3.du 


4 


u 
-4.— 4csin9 
4 


X*G 


Bir Soru Daha: 


J3c0s?x.sinx dx -? 


U-cosx > du-—sinxdx > —du-sinxdx 







J3c0s?x.sinx dx — fau2(-du) ——Uİ4C-—C0SİX 4G 


1. İ 5cosx sinx dx 3. | 2c0s?x -sin2x dx 
aşağıdakilerden hangisine eşittir? aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) —cosx*c B) cos”x #c A) -sinix #c B) sinix #c 
Cc) -sinix #c D) sinx * c C) —cosx *c D) cosx #c 
3 


E) —5cosx tc E)—cos'x*tc 








< 
2 
v 
Ş 
İm 
2. İ SİNX - COSX dx 
aşağıdakilerden hangisine eşittir? 4. İ 4(14. sin2x)? -sin2x dx 
2 2 
COS“X COSİX 
2 We Si ci 2 di aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
sin? x A) (1 # sin)” *c B) (1 * cos7x)' #c 
C) — *c D) cosXx*c er 3 
2 C) 41 # sini *c D) (1 #sin”x)” #c 


E) sin”x #c E)2(1 #sinx)**c 
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köşetaşı 






| tanix sec?x dx integralinin eşitini bulunu 


açıklamalı çözüm 


uztanx > du-sec?xdx 


4 





Z. 


4 
u tan 
| tan?x sec?x dx | u5 du 7 4c-— sc 


4 


Bir Soru Daha: 


COİX 
| 5 dx? 


sinix 


UZCOİx > du-— > dx > —duz- 


sin”x sin 


cotx u? 1 
ox > Ju —du)>———4c-——cot2x4c 
İ du 2 2 


1. | 3tan?x (1-4-tan?x) dx 


aşağıdakilerden hangisine eşittir? 





A) tan'x *c B) 3tanx *c 
Cc) tanx *c D) 2tanix * c 
E) 3tanix * c 
| a dk 
COSİX 


aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) 2tan”x * c B) tan?x *c 


C) 2tanx *c D) 2cotx *c 


E) cOSİX #c 


dx 
2x 





3. | 4cotİx-cosec2x dx 


aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) 2cot'x *c B) —2cot*x *c 
Cc) colix *c D) —cotix #c 


E) —cotx *c 














. 
8 
Ş 
z 2 
4. | 1-4 cot*x di 
tanx 
aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
cot2 2 
e iğ ) ai 
o tan? x na tan? x 
2 ) 2 *c 
cotx 
E) - *G 
) 2 
40 


integral alına yöntemleri 

























köşetaşı 


| cos(xi 41) -x2 dx integralinin eşiti nedir? 


açıklamalı çözüm 


1) f cost) f()dx > |cosu duzsinu tc 


2) İ sin(t() -f(x) dx İ sinu du * —cosu * G 


Verilen kurallardan 1. sini kullanarak köşetaşındaki soruyu çözelim. 


U-X3 415 du-3x7dx > dx 5 


| COS(Xİ 4 1)x2 &-| cosu-Z 


İ 12sin(3x2)- x-dx 
aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) —c0s3X” *c B) —2c0s3X tc 
c) —cos3X *c D) 2c0s3X” *c 


E) 4c0s3x? *c 


23 

8 

» 

Ş 

| cos(sinx)-cosx-dx 
aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) sin2x *c B) sin(cosx) * c 
C) sin(sinx) * c D) -sin(sinx) * c 
E) —cos(cosx) tc 
41 


1 1. EA 
—— du-—sinusc-—sin(xX” -1)4*c 
5 | osu u 3 n 3 ( ) 








integral alma yöntemleri 






3. İ sec?(e“)-e* dx 


aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) tanx *c B) sec(e) *c 
C) tan?(e”) * c D) tan(e”) *c 


E) seci(e) *c 


4, İ cos(inx) di 
“Xx 
aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) sin(Inx) * c B) cost(Inx) * c 
C) —sin(inx) *c D) —cos(Inx) * c 


E) in(sinx) *c 


LBİcİDİA| 


meme 


köşetaşı 







2 
İ e”).2xdx integralinin eşitini bulunuz. 


açıklamalı çözüm 








U—X7 > du—2xdx 


İ el*”). 2x dx -j eldu-el;c 


-e)sç 





1. İ esi .cosx.dx 


aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


A) esin *ç B) go 


Cc) esin *ç D) g0 4 


E) g cox *G 








2. | zinx iy 
Xx 
aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
inx 
A)2'X ec B) e 
in2 
Cc) z *c D) x”2 4 
log2 ği 


E) inx-2'“ 4g 





Jae. dx - Ja dus 2 sg 
ina 





gi MANA EMME m 











tanx 
3 g7 dx 
İŞ X 
aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A)» B) 3“ 4ç 
— 
Lİ 
s 
Ş 





k 
4. | ük 
2x 


aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


A) 20: B)e'ic G) xe” *c 





D)Vke**c o Eyes 


di ABE 


integral alma yöntemleri 








köşetaşı 


2 
İ > vE dx integralinin eşitini bulunuz. 
Xİ -2X 


açıklamalı çözüm 
e kafi < -Inluj *c 


U— Xİ 42x > du—(3x7 42)dx 


2 
İ — sez &-İ İduzinjuja e 
u 


Xİş2x 


—Inlx? *2x)4$c 


aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) inhji *c B)2injx*2)*c 


Cc) Zinix 4242 D) inpet2j*c 


E) 2x inixl tc 





Xx 
e 
dx 
| e* #1 
aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) ine“ * 1) tc B) inle*—1)*c 
Gje'ic D) e'in(e**1)*c 


E)xinle**1)*c 








karekök 





43 








integral alma yöntemleri 


aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) inpj *c B) in - *c 








C) Injinhi * c D) aj ** 


E) xinjxJ #c 


| tanx dx 


aşağıdakilerden hangisine eşittir? 





| / 5 Ni vi 
İpucu: ANK Sos 


A) injsinx| * c B) Injcosx| *c 
GC) -injcosx| *c D) -injsinxj * c 


E) injtanx| * c 


olalcici 























integral alma yöntemleri 


köşetaşı 


2 > e Gi 
—---- dx integralinin eşiti nedir? 
v1- 4x2 


açıklamalı çözüm 


(e) İ 1 
——— dx- |——— du arcsinu * c ya da —arccosu *c 
v1 — #2) v1 —u2 : , 
Uu-2Xx > du-2dx 
İ nk dx -| du sarcsinu#*c 
1—4x2 v1 -u2 


zarcsin(2x)4-c yada 


—arCcos(2x) -c 





e* sec”x 
e ei 
aşağıdakilerden hangisine eşittir? aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) aresin e* * & B) arccos e“ * c A) arccosf(tanx) * c B) arcsin(tan?x) * c 
C) arctan e* *c D) arccote**c C) arcsin(tanx) * c .D) arccos(tan?x) tc 


H Xx 
E) -arcsine' *c E) arccot(tanx) * c 


Lİ 
© 
© 
Ş 
S 
e 4. İç za j 
vY1-02 417 Be 
, j , aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
aşağıdakilerden hangisine eşittir? (Kök içini tam kare yapalım.) 
A) —aresin( * 1) *c B) —arccos(x? *1)*c A) —arccos(x— 1)*c B) arccos(x — 1) *c 
GC) arccos(X *1)*c * (o D)arctanoG2*1)4c C) —aresin(x — 1) *c D) arcsin(x2) * c 
E) —arccotp2 t1)*c E) —arccos(x) tc 
44 


(AİBİCJA| 




















integral alma yöntemleri 


köşetaşı 






| Xx dx integralinin eşiti nedir? 
14x59 


açıklamalı çözüm 





İ Te) di -| İ du arctanu * c yada—arccotu tc 
14 f2(x) 1 4u2 








U—x7 > du-2xdx 









(2 *-| 1 5 du -arctanu *c 
1402) Tu 


— arctan(x2) *c yada 






- —arccot(x2) -c 





COSX 
1. | — > gz İX 3. ———— dx 
14(2x-1) 14sin“x 
aşağıdakilerden hangisine eşittir? aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) —arccot(2x * 1)*c B) arctan(2x * 1) *c A) arctan(sinx) * c B) arctan(cosx) *c 
C) 2arccot(2x * 1) *c D) 2arctan(2x * 1) *c G) —arctan(sinx) * c D) arccot(e”) * c 
© OE) aretan(2x) *c E) arctan(e”) * c 
R 
Ş 
p: 
S 
, — | 5 
2. İ 2 ik | NE 
e” Bi 4x2 -4X42 


aşağıdakilerden hangisine eşittir? aşağıdakilerden hangisine eşittir? 





A) arcsinle”)*c B) arccos(e”) * c A) > arctan(2x — 1) *c B) arctan(2x — 1) * c 
G) arecot(e”) * e D) arctan(e”) * & C) 2arctan(2x — 1) *c D) arctan(2x * 1) *c 
E) arctan(e”) *c E) arctan(2x) * 
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2. 





köşetaşı 





2 
| e integralinin eşiti nedir? 
X42 


d(f(x) > 


açıklamalı çözüm 


f()-dx 


olduğunu hatırlayınız. Bu nedenle 


doğ) > 2x-dx 


dox2) 


x2 42 Xİ 42 


2x 


İ-X242 > di-2xdx 


2x 
X2 42 


İ dx? 41) 
2X 


“-| —di-inltl e o—in(? 42) 46 


aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


A) tc 


D)x*tc 


di(sinx) 
COSX 


B)2x*c 


C)22 ic 


E)X *2x*c 


aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


A) -sinx * c 


B) —cosx tc 


D) sinx *c E) cosx tc 


C)x*tc 


karekök 


46 


e se Fe ge rl a 


4. 





integral alma yöntemleri 


dx integralinde değişken değiştirelim. 





| de* -1) 
14e> 
aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A)e” *c B)e**c 


C) inle” 4 1) *c D) arctan(e* * 1) *c 


E) arctan(e”) * c 


vx 
pi 


aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) tc B)x*c O *c 


D)injx) *c E)in2 *c 


(0fcJelJp| 














integral alma yöntemleri 


köşetaşı 





İ vV4—x2 dx integralinin x — 2sint dönüşümü ile eşitini yazınız. 


açıklamalı çözüm 


x z 2sint 
dx — 2cost dt 


eşitliklerini kullanarak integrali düzenleyelim. 


fa —x2 dx- NE -(2sint)? -2cost dt 


> NE —4Asin2t -2cost dt 
i av -sin2t -2cost dt - af cost .cost dt - 4ficosti cost dt 


1. x zel dönüşümü ile fin dxintegralinin eşiti | 3- Xx >tant dönüşümü ile pr dx integralinin 
nedir? eşiti aşağıdakilerden hangisi olur? 


t t 
2 t 
» İt int dt E) je int dt D) Jtanztat E) J sect.tant dt 
— 
S 
» 
| S 
Ve ik i 
X— Xx : e e 2 ime R 
2. İ 2 dx integralinin x t dönüşümü.|.4. pike 4 1Ydx integralinin Vx - t dönüşümü ile 


ile eşiti ne olur? eşiti nedir? 


A fe yat B) | 12464 -t'9)at A | yat B) | yat 
c) Je -t3)dt D) fee -eyat c) İl ME et) dt D) İ (2 41)at 
E) fiz *t)dt E) İl At 412) dt 


47 cİBİAlE| 



























köşetaşı 


Xx43 : 
dx integralinin eşiti ir? 
|  i g eşiti nedir 


açıklamalı çözüm 














integral alma yöntemleri 






, Kesirli ifadelerin integrali “Değişken Değiştirme” yöntemi ile alınamadığı zaman bu ifadeyi “Basit Kesirlere 


Ayırma" yöntemiyle basitleştirmemiz gerekebilir. Polinom bölmesi yaparak kesri iki parçaya ayıralım. 


xXt3 |x*1 
—xX*1 l4 


2 





Xx*43 2 2 
| 1 İaxf 1 İS 
İİ Aİ : Ga a 


5x*2in)x4*1)4c 


aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A)2x*tin)x—1)*c 
B)x*tinx—1)*c 

C)2x *in(x— 1 tc 
D)2x—In(x—1)2 4G 


E)x-in(x- 1) *c 


4x41 
2Xx41 





aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A)x—in|)>x*1J)*c 
B) 2x-in|)2x*1)$tc 


C0)2x *inj2x * 1)*c 


D) 2x - Şinl2x İse 


E) 2x4 zinl2x *1*c 


Xt3 . 
x*1 7 


48 


karekök 


» 


& asalak 
Bölen 


dx 


İ X2 42x31 
X2 41 


aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) x—ing? * 1)*c 

B)x*in(2 *1)4c 

C)2x*in(2 #1) se 

D) 2x — Inç? *1)tc 


E)x*2inhÜ 41) 46 


İ X2 45X41 
X4*1 


aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
2 
A) İ #inixstlsc 
2 
B) Xx *inx* 11*c 
Xx 
C) —-iInjx* 
) ç-inix*1lte 
D)X —Inix* 11*c 


E)2 *ink*#1j)ec 








integral alma yöntemleri 


köşetaşı 








- dx integralinin eşiti nedir? 
x2 -1 


açıklamalı çözüm 





1) İntegrali alınan kesir iki basit kesrin toplamı şeklinde yazılır. 


2 a b 


x2 —1 e 
2) Paydalar eşitlendikten sonra her iki taraftaki paylar birbirine eşitlenir. 


2 a b 


———4 — 
xX2-1 X-1 Xx4#1 
X*1 (X-1) 


> 2-a(X*1)*b(x-—1) 


3) Polinom eşitliğiyle ya da değer verilerek a ve b bulunur. 


xs1 için 2-2a > az1 


x--1 için 25-2b > b>—1 
| - “| Aİ İnn ine sesin İc 
x2 -1 X—1 Xx41 X 24 


3x2 


dx 
X2 4 2x 





1. | 3. 


*-x—2 


aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
iz a - aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


2 
A) inf(x * 2) (x—101*c A) 2in)? * 2x) *c 


B) In|(x * 2) - 1) *c 
GC) inlix * 21(X— 172) * c 


B) inbe2 *2x)*c 





C) ini * 2) 4 c Dim. ie 










































































(X42) 
D) In 2(X12) *c > 
x-1 E)in *c 
Xx42 
EY ipl 225 
x-N 
8 
5 
S 
i 4. İ : dx 
2. | 29 dx ME 4x2 
3 ilerden hangisi ittir? 
aşağıdakilerden hangisine eşittir? aapidakllerdennangısine eee 
EE A) Inb? —4)*c B) 2inb —4) *c 
A) inb? —9| *c B)in| > *G za il 
X 
| > C) 2in 5 *c D) in — *G 
C)in ai PE D) nz) *c 
: Xx— x*3 
; x-2 
; 2 E) in *c 
: E) 2in)x“—9)*c xt 
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köşetaşı 





| x e” dx integralinin eşiti nedir? 






açıklamalı çözüm 






“Değişken Değiştirme” yöntemiyle alınamayan integrallerde kullanılan bir yöntem de “Kısmi İntegrasyon" 
.yöntemidir. Ancak bu tip integraller karşınıza çok az çıkacaktır. 


Judv ZUv -İvdu 


İntegralin içindeki iki fonksiyondan biri u ya, kalan kısım ise dv ye eşitlenir. Temel soru; Hangisi u ya 
eşitlenecek? Logaritma, Arc, Polinom, Trigonometrik, Üstel kelimelerinin baş harfleriyle oluşan LAPTÜ 
kelimesinde hangisi daha solda ise diğer fonksiyona göre u önceliğine sahiptir 












LAPTÜ 
l L 
x e 





x polinom tipi e* üstel fonksiyon olduğundan kurala göre Xx, u önceliğine sahiptir. 


Türev -X du i 
z edxzdv integral 
al l — e z l al 





1. fm dx 3. | vesinxdx 


aşağıdakilerden hangisine eşittir? aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


A) xinx *#c B)xinx*#x*c A) xcosx *sinx #c 


C) xinx —x*c D)inx*#x*c B) -xcosx * sinx * e 


Ejine- ke G) xsinx — cosx tc 
D) xcosx — sinx *c 


E) —xcosx—sinx #c 


İ arctanx dx 


karekök 
'p 


2. İ 49X-İnx di aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


i P A) x-arctanx * ine? * 
aşağıdakilerden hangisine eşittir? e 


A) 3x2(2inx — 1) *c 
B) 3x(2inx — 1) *c 
C) 3x(2inx * 1) *c 
D) 3x(2inx * 1) #c 
E) -3x2(2inx — 1) *c 


B) x-arctanx — In(x? * 1Y*c 
C) x-arctanx — 2in(2 *1)*c 


D) x-arctanx — > ino2 *1)*c 


E) x-arctanx * ; no? *1)*c 
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| (2x2 1 42xdx 
integralinin eşiti nedir? 
A) (2X2 —1)3 #c B) (2X2 —1)' #c 
O) 2-1) *c D) 4(2x2 — 1) #c 


E) 2/2X2 —1))*c 


İl 3sin2x - cosx dx 


integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


A) —cosix #c B) cosix *c 
8 in3 
GC) -sinix #c D) sin'x #c 


E) 3sinx * e 


İ 4tanx-sec? x dx 
integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) —2tan”x #c B) an” *c 
C) tanx *c D) 2tan”x #c 


E) 4tan”x *c 











integral alma yöntemleri 





COS(VX ) 
| 2x — 


integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 





A) -siny/k *c B) sin/X *c 
C) —cosvk tc D) cosyx *c 
E) 2sinvk tc 
5. İ e“SİX .sin2x dx 
2 integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
Kİ 
$ A) —gcosix *ç B) geosx *c 
Sİ i 
> c) —gsin'x Sö D) gsinx vg 
>. E) g cox *ç 
a 
6. 224 dx 
X2 41 
integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) InG? * 1) *c B) Anl * 1) #c 
C) in(2x) *c D) -in(2x) *c 
E)2in02 *1) te 
SI 











integral alma yöntemleri 


My 











6 
| a dx 
vVA-9x 
integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


A) —arccos(3x2) *c B) arccos(3x2) tc 


G) —aresin(3x2) *c D) —Zarccos(3x2) tc 


, E) —Zarcsin(3x2) * c 


2 
8. | sec > dx 
1tan*“x 
integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) arctanx *c B) arccotx *c 


G) -arctanx #c D) -arccotx *c 


E)x*c 


E | 3Xxİ dfinx) 


integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


A)3 *c B) 3x *c Cİ *c 


Dİ *c E) 2x9 #c 


10. | e” dx integralinde t < /x dönüşümü yapılır- 


sa aşağıdakilerden hangisine eşit olur? 








11. | 


x*1 


4 
dx 
ve | 4jx41 
integralinin eşiti nedir? 


A) Vx414c B) 2/x414c 
D) 8/x414c 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A)x—inlx*1)*c B)x*in)xt1()*c 


C) 4/x414c 


CO) -inlx*1)*#c DX *#ink*1)*c 


gi X*#146 
E)1—inks tc ” 


2. İ 2x7 -2x41,. 
xX—1 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
A)E tinx—1)*#c B)X —Inix—1)#c 
C)x*tinjx—1)*c D)x—iInx—1)*c 


E) Xx —2inik— 1) #c 








12. e dx 
X —X 
N 5 
$ integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
S Ajinp-xiic B) Inp2x— 1) *c il 
3. İ 57 dx 
C) 2inh? —x *c D) infixl-(x— 12) * c Xx —2x 


E) inpe-(x — 12) *c integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


A) —2inp? —2x) #6 B) -5 inp? —x|*c 


Cc) > nb2 2x sc D) 2inb —x) *c 


E) inbö — 2x) *c 


4. İ 3(1—sin? x)cosx dx 


13. | Xcosx dx 
integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? A) 3sinx * dine 
A) xcosx — sinx *c B) 3sinx — sin?x # 
- B)xsinx—cosx*#c 

3 


G) xsinx * cosx *c C) 3cosx *cos'x tc 


D) xcosx — cosx tc D) 3cosx — COSİX *C 


E) xsinx — sinx #c E) 3sinx — cosx * c 





t 
Afet dt B) | zeta c) fa 
Dİ elt dt E) | et at 
52 
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karekök 
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integral alma yöntemleri 


5. | COSX seci x dx 


integralinin eşiti nedir? 





A) tanx*tc B) cosecx #c 
G) —secx *c D) —cosecx *c 
E) tan”x *c 
6 İl 3 In? X dx 
X 
integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) 3in?x *c B) in”x #c 
C) xin?x * c D) 3in'x #c 
E) Inx #c 


7. Aşağıdaki integrallerden hangisinin sonucunu 
bulmak için “kısmi integrasyon” yöntemi uygu- 
lanmalıdır? 


A) Je? *Yöxdx B) Je0s* Xsİnx dx 


C) Jess «sec? x dx D) Jaresinxax 


E) İvka2 ex 


8. | 


144x2 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) arctan2x tc. 
B) 2arctan2x tc 
G) arccot2x tc 

D) 2arccot2x *c 
E)In(1 44) tc 











integral alma yöntemleri 


g İs — sİnx 
i 24 * Sİ 


integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


A) —y1kcosx 4G B) Y14cosx 4G 
C) -cosX4c D) cos 4c 
2 2 


U 


E)-v14sinx #c 


10. l Kk 41 
akk 


integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
AVE 1 # B)3(VX 41) *c 
OX 1) # D) 3x * 1) *c 


E)3(k—- 1) *c 


karekök 


11. | 5* 


tanX 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
A) inlcosx| *c B) in|sinx| *c 
C) Inltanx| * c D) Inlcotxl *c 


E) tanxtc 


12. ti) e İ olduğuna göre Jar“ (X) integralinin 
eşiti aşağıdakilerden hangisi olabilir? 
A) tc B)2x  *c 


X 
oz 
516 


D)x*tc 











13. | e**2X .2xdx4 | 2e“ *2Xdx 


integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


A) xe“ *X4ç B) (42) *X4c 


Ge *Xiç D)e*X 4g 
E)e 2 5, 


14. | (e?* —e*) dx 


integralinde e* - t dönüşümü yapılırsa aşağıda- 
Ki integrallerden hangisi elde edilir? 


A) faz -e dt B) |çt-1yat 
Cc) fesat D) fa? #yat 


E) Jan dt 


15. | 3(tan* x4 tan? x) dx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


A) tanix * c B) 3tanix * c 
C) tan”x *c D) 3tan”x tc 
E) 3tanx *c 
16. | (cos x—sin? x)sin2x dx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 

A) MA B) İsin?2x 4 c 
2 4 

Cc) >c0s?2x10 D) 2 005? 2x4c 


E) İ sin? X*G 
2 


B (42 e Tül o fi 5 ii A ie 


İ. x#1zu ise dx-du 


1 
1 u2 


1 
dul —u vi -—— 4c-—yutc 
1 İk “İz Sa 1 2 


2 


— yx*14*c 


Doğru seçenek “E” dir. 


| 2 


x—1 x— 


-f Gi) dk 


“—X2 4in|)x—1)sc 


x—1 


Doğru seçenek “A" dır. 


3. X-2x-u ise (2x—2)dxzdu 





inluj|*c 


demle 


—-İinix2 -2xj)46 
2 


Doğru seçenek “C”" dir. 


Â. sinxzu ise cosxdxzdu 


İ 3(1— sin? x) cosx x-İ 3(1—u2)du 


-| (3 —3u7) dx 


—-3u—u? 4c 


-3sinx—sin? x*G 


Doğru seçenek "“B” dir. 


e 






2 > 
2x lm. | (2 1. jak 





integral alma yöntemleri 


dx 








“| 5 
GOSİX.. GOSİ“X 


-| sec? x dx 
-tanX*c 


Doğru seçenek “A” dır. 


6. inxzu ise dk du 





j— Bini x dx — İ 3(inx)2 - — 
-İ 3u2 du 
—U3 4c 
-Inİx4c 


Doğru seçenek “E" dir. 


karekök 


7. İ xarcsinx dx integrali 


uzarcsinx ve xdx<du 
dönüşümü yapılarak kısmi integrasyon ile alınabilir. 


Doğru seçenek “D” dir. 








8. 2xzu ise 2dxsdu 
4dx-2du 
| | — sak -| 2 2d 
144x 14(2x) 14-u 


-2Zarctanus*c 
—2 arctan2x *c 


Doğru seçenek “B” dir. 


SS 





integral alma yöntemleri 





9. 1tcosxzu ise —-sinxdxsdu 


sinx dx < —-du 
İT ig -Yuşc-çJikcosx *c 
2 


Doğru seçenek “A” dır. 


10. X*1zu ise —Ü axkdu 


2x 
jan ii 


-J 3 duzui $c 


-(x 41 *c 


Doğru seçenek “C” dir. 





11. 5 *-| cotx dk - | SOSX dx olur. 
tanx il sinx 


sinx zu ise cosxdxsdu 


| COSX g 
TEN 





x-| 2 —du- Inju| *c 
zIn|sinx| *c 


Doğru seçenek “B”" dir. 


12. | d(f (Xx) Fİ) 4c 


f(x) in ters fonksiyonu f122x-1 olduğu için integ- 


ralin sonucu 2x * c olur. 


Doğru seçenek “E” dir. 


karekök 
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13. İ e“ *2X.2xdx “| 2e* *2X dx 
-| (e“ *2X.2x 426“ *2X) dx 
-| eX”*2X .(2x 4 2) dx integralinde 
X 42x-u ve (2x t 2) dx du yazılırsa 


2 
| e“du-e 40-0” #2 4g 


- Doğru seçenek “C" dir. 


14.e*-t ise e'dxzdt 
| e -etyax-f (e*—-1)e*dx 


-Ja-yat 


Doğru seçenek “B” dir. 


15. | 3dana tan?) “-| 3 tan? x(1 4 tan? x) dx 


integralinde tanx-u ve (1* tan”x) dx —du 
yazılırsa, 


| 3u?duzu”sctan9x sc bulunur. 


Doğru seçenek “A” dır. 


16. 


| (cos* x — sin$ x) sin2x dx 


- | (cos? x- sin? xMcos? X * sin? x) sin2x dx 
———>  ———— 


cos3x 1 


-J cos2x-sin2x-dx 

sin2x zu ve 2 cos2xdx < du dönüşümüile 

1 fiz şe ve 

—l udu-—.— 4c-—sin“2x4c - 
5 | 55 * 2 bulunur. 


Doğru seçenek “B”" dir. 





A) -sin(e9) *c 


4. j dx integralinde t < Vx dönüşümü ya- 
vx 41 


nenem 














| sinte-er dx 5. İ X dx 
2 41 
integralinin eşiti ğıdakilerden hangisidir? N ii ül N N 
el Mesir ağel Ar, integralinin değeri aşağıdakilerden hangisidir? 


A) *c B) 2x2 414c 
Cc) 4vX2 4146 D) Za tse 
E) İZ 4146 


B) sin(e9) *c 


G) —cos(e") ; c D) cos(e) *c 


E) —e“cos(e9) *c 


20”(x)-f'(0x) dx 
| ML 6. | es*sinx dx 


aşağıdakilerden h isine eşittir? 
sağ ii İ $ integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
A) O) #c B) İİ *c 


A) e$*.cosxtc B)e “M.cosx*tc 


2 10y12 
C) İf) *c D) 21f“(x)1 di Ce“ ec D) e“ 4ç 
112 
E) 21 © *c E) esin eg 
Sİ 
5 
â7. | (2 4x) -(8x416) dx 
| —sinfsin2 x)-SİN2X dx aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
4 1 2 
aşağıdakilerden hangisine eşittir? AGÜ 4'te B) PU #4x)' e 
i 1 
A) cos(sin”x) tc B) cos(cos”x) tc c) 5 : 4x)9 4G D) 202 Ni 4x) 5g 
Cc) —cosfsin?x) tc D) sin(sin2x) tc 
4 
E) -sin(sin?x) tc E) 40 44x)'4c 
8. | e”cosx dx 





integralinde aşağıdaki dönüşümlerden hangisi 


yapılırsa sonucu bulunabilir? 
pılırsa aşağıdakilerden hangisi elde edilir? 


A)uzse' ve cosxdxzdv 
Af — dt B) | a dt B)uzcosx ve sinxdxzdv 
C)uzcosx ve e'dxzdv 
e'dx <dv 
E)uze* ve sinxdx zdv 


0) Za 


2” 
m) 2 a 
) 1241 


D)uzsinx ve 





DD) Ea 


57 


integral alma yöntemleri 


m 


10. 


integral alma yöntemleri 


e e İRİ ir AE e il 





Xx 
9, fl 


e* 


integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A)xte'*tc B)e*—xtc 
C)xte”*c D)x-e**tc 


E)e”-x*c 





İ görctan Xx 


dx 
1x2 : 
integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


A)ei” 4 ç 


Cc) garctanx 


B) arctanx *c 
*G D) —e3ok 


E) garccaik *ç 


11. | in(inx) dx integralinde Inx < u dönüşümü ya- 


.Pılırsa aşağıdakilerden hangisine eşit olur? 


A) e'inudu B) | e“ du aj Inudu 
D) fudu E) | uimudu 
12 sinx de 
' 14 cos2x 


integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 

















1 1 
- *G 

> 2c0sXx < 2c0sx “ 
1 

C) — *c D 

) COSX ET 
1 
E)— 
) 2sinx 





4cotx 
13. 1—cos2x 


integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) <otx*#c 


C) —tan?x *c 


B) cox *c 
D) tan”x *c 


E) -2coix *c 


3 
14. | (Şorslera? dx 


integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
2 3 
3 3 
A) (G4) *G | Şiran) *c 


3 > 3 Gi 
out) *c 93 aaa) *c 


karekök 





15. | Xa dX 


1—x2 


integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) -vA-x2 sc B) —vx2 -14c 
C) Zaresinx * c D) Zarccosx *c 


E) —2y1—x2 4c 





16. | e dx 


14 g2 


integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


A) arccot(e ”) #c 


C) In(1 *e) *c 


B) arctan(e *) *c 


D)in(1 e“) *c 


E)e*-e*tc 











Sibfidciaidef 











il 302 —3x41)2 (2x —3) dx 


değeri aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) 602 —3x 4 1)(2x—3)4c 

B) 6Ö -3x * 1)(2x—3)*6 
C)02—3x41) #c 

D) 0Ö—3x41) 62—3x)4c 





E)302—3x41))4c 
(1967) 


| sinx cosx dx 


değeri aşağıdakilerden hangisidir? 



































COS2X 1 1.2 
A)——:c B) —sin2x 4 C) —sin*“x-4-c 
) 3 * İz in, c )5 
D)İcos2x46 E)İcos?x4c $ 
2 2 R 
(1973) İ 
| dx 
x2 9 
aşağıdakilerden hangisidir? 
1, İx—1 “X 
7 PE B) Ea *c 
Xİ —X 1 
Cc *c D)in *c 
Mz Yin) 
E)in *Gc 
XxX — 
(1974) 
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integral alma yöntemleri 


| SİNZX COSX dx 


aşağıdakilerden hangisine eşittir? 














ini 103 3 
A) Xig B) sin Ke e) cos e 
. : 03 2 
D) sin3x N E) sin”xXcos“x ii 
6 
(1974) 
| (09).f(0x) dx 


integrali alındığında aşağıdakilerden hangisi elde 
edilir? 


AŞIR «6 B)in/fo)l4 c O Celi 


D) T5* Cc E) fi) 4 Cc 
(ÖYS 1987) 


| —cos(cos”x) sin2x dx 


aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) sin(cosx) * c B) cos(sinx) * c 
Cc) cos(sin?x) *c D) sin(cos?x) tc 
E) sin(cos?x) * cos(sin?x) * & ' 


(ÖYS 1992) 














integral alıma yöntemleri 






































7. | a dx integralinde u— yx 10. e dx | 
dönüşümü yapılırsa aşağıdaki integrallerden leme değeri aşağıdakilerden hangisine ği Ki 
hangisi elde edilir? eşiikir : 
ili 7 A) 3inix — 2) * 2inix * 2) *c | B O E Ü M 
d B)J ——d : 
Aİ E en i B) Sinix— 2) — 2in)x * 2) * c | 
C) 2inix— 2 * inik * 2) * ga gu ği 
i 1 (14u 14 yu i > / lie 
ol | iü Daf ka a . Belirli İntegral 
E) Sin)? — 4) * N 
of MU Demin © o KÖŞETAŞI KAZANIMLAR 
12u e 1. Belirli integralin değerini hesaplar. 

(ÖYS 1994) | 2. Sonucubilinen belirli integralin bilinmeyen sınır değerini bulur. 
| 3. Değişken değiştirme yaparak belirli integralin değerini hesaplar. 
| 4. Basit kesirlere ayırma yöntemiyle belirli integralin değerini hesaplar. 

5. Kısmi integrasyon yöntemiyle belirli integralin değerini hesaplar. 
6. İstenen dönüşümü yaparak belirli integralin eşitini bulur. 
g İ di 7. Belirli integral hesabında sınırla ilgili özellikleri kullanır. 
X” -9x414 8. Parçalı fonksiyonlar için belirli integral hesaplar. 
integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? R 9. Mutlak değer fonksiyonu için integral hesaplar. 
A) inix—2) #inlx #5| *c Ş 10. Diferansiyel içeren belirli integrallerin sonucunu bulur. 
mlm ile i 11. Belirli integralin türevini alır 
C) 2inik - 7)—ink— 2) * c 
D) inh)x—1(—2in)x*3)*c 
E) Sinx — 7) * 3in)x—2)*c 
(ÖYS 1995) 
5x2 » | 
e | 
“342 > 11. | ak integralinde u - Vx 
X 


integralinin değeri aşağıdakilerden hangisidir? 


A) İŞ * 2) 4*c B) NV çö *2P *c 


inu 
9242 eğ D) -Zİ 342P 4 A) finu du B) | inu du İ 6) TEZ | 
' ; Zn . Inu i | 
242 se D) | Zidu E) | ulnudu 
(ÖYS 1997) (LYS 2011) 
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dönüşümü yapılırsa aşağıdaki integrallerden 
hangisi elde edilir? 

















pot emn 


























belirli integral 





belirli integral 
köşetaşı 












köşetaşı 


i 
: 
; 
: 
; 
ii 


1 ; 
Je —4x) dx integralinin değeri kaçtır? 
4 






k 
fee —3x2) dx -k3 eşitliğini sağlayan k nın pozitif değeri kaçtır? 
0 






açıklamalı çözüm 





açıklamalı çözüm 
Bu bölümde ikinci bölümde öğrendiğimiz integral alma yöntemlerini kullanarak integral hesabı yapacağız. 


k 

k 

İlaveten bir kaç özellik daha öğreneceğiz. | (4x —3x2) dx -x1 — x| 
0 


b 
İ fo)dx- o) (b) — ia) 


a 


-—(kİ—kİ)—0 


ki g3 







işlemine “Belirli İntegral Alma" denir. a; integralin alt sınırı b; integralin üst sınırı 


Şimdi bulduğumuz bu sonucu integralin sonucu ki değerine eşitleyelim. 
i) Öncelikle 1. ve 2. bölümde öğrendiğimiz gibi integral alınır. 


ii Ağ 
| 2-40) ex 2 ve k—ksk > k'-2k 


> k-2 
ii) Bulunan sonuçta x yerine önce üst sınır (1) sonra alt sınır (<1) yazılır ve farkları hesaplanır. 


İntegral sabiti (c) bu işlemde sıfırlanacağı için hesaba katılmaz. 


Xx-1için  Xİ—2x2 1-2-4 
X--1için Xİ —2x2--1-2--3 


N (C)-()22 


























? in2 | a k i 
1. İ sİn2x dx 3. J se dx | 1. İl (3x2 42x)dx -2a 3. | zeta 
0 0 0 2 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? olduğuna göre, a nın alabileceği değerler top- olduğuna göre, k kaçtır? 
A)-2 o B)-1 GO DI E)2 A)2 B)4 c)6 D)8 E10 | bamibagile A4 B)2 c)4 D)6 E)8 
A) -2 B) -1 c)0 D)1 E)2 
2 | 2 
Gİ : © 
Ki | RK 
Ş i g 
yi 2 4. | j dx | r 
— | DEE 0 v1—x2 2. | (cosx—sinx) dx -—14sina inb 
4. | Xdx-4 b-a-3 
Ka integralinin değeri kaçtır? 0 gt ye beka 
integralinin değeri kaçtır? - : olduğuna göre, a aşağıdakilerden hangisidir? i na 
B)- A) —z Bjk c)0 D)- E)x ;; olduğuna göre, a” — b? kaçtır? 
A-— B- o D1 g2 5 | 2 | MS #x * m e 
| 3 3 2 4 A) —12 B)-6 C)1 D)6 E) 12 
62 DIE) 63 ESTA) 
i 
: 
i 
Bi 


















belirli integral 


köşetaşı 






z 

e 

belirli integral 
i 


di Si Ki ? 
3sin? X cosx dx integralinin değeri kaçtır? &integralinin:Geğeri kaçtır 


2 
İz 
0 





açıklamalı çözüm açıklamalı çözüm 






“Değişken Değiştirme Yöntemi” ile integralin eşitini bulalım. “Basit Kesirlere Ayırma Yöntemi" ile integralin eşitini bulalım. 





| b 
——5 
; 1 xX#1 


sinx zu > cosxdxzdu 





fa sin?x COSX ör J3u? du—u?şcsinix4c 


(441) 


(«-1) 


2-a(X*11)*b(X—1) 





Şimdi sınır değerlerini x yerine yazalım, integral sabiti c yi hesaba 







: xz 1 için az 
katmanıza gerek yoktur. ii 
; xz—1için b-—1 bulunur. 
r 
sin xİ? - sini X—sin)0-1-0-1 A 1 z 
, 2 o -İ — - “ )dx-(inix-11-1n)x410)) 
” X—1 Xx4#1 0 





—(In1—in3)—(In1—in1) 





2x41 
/ XX*-1) 








3c0s? x-sinx dx 3. 


4—x2 


İn2 i 4 
| Ax gi) dx 1. | dx 3. 
0 o 


integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 


— 
. 
Ot MİA 











D) in2 E) In3 D) In4 E) In6 

| 
| | 
Ş | ğ 

2 : 2 

R | Ş 

İİ ; Ss 
! — i ji 
| 
; : 
| | Ti 1 
; N 4 ; 2 
; 2. | dx 4. İ Xİ 41 dx 
| | x(x-1) Xİ —1 
| ğ 2 2 0 
inx2 4 PİN 2)d ; ri AN N e e 
| 2. İ — dx i (Xx —4x41) -(x—2)dx | integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
| e P 1 2 3 1 1 
| z 
| integralinin değeri kaça eşittir? integralinin değeri kaçtır? i di — 3 e nz — a - >» Ye 

A)1 B)2 c)3 D)4 E)5 A) -25 B) —19 c)0 D) 19 E) 25 D)1 E) nz D)1*in3 E) In3 
| 
| 64 PEEEJ | 65 ERER 
: 
: 











KLEMENS ZN 


e MRSA 

















köşetaşı 





1 
| inx dx integralinin değeri kaçtır? 


€ 


açıklamalı çözüm 





“Kısmi İntegrasyon Yöntemi” ile integralin eşitini bulalım. 


inxzu 


İ dxsdu a 


<——— 


dx-dv 


XV 


fudvsus-fvdu-ximx fal de 
X 


S—xXİnx—x*c 





Şimdi sınır değerlerini x yerine yazalım. 


xinx-xf* x(i-im1-1)-(e-ine—e) -(0-1)-(e-e)-—1 


& 
1. | 4xInxdx 3. 
1 
integralinin değeri kaçtır? 
A)e?-1 B) 1 C) e? 
D)e? 41 E)e? -2 
R 
:S 
© 
K 
0 
4. 
2. | xe” dx 
1 
integralinin değeri kaçtır? 
A) -2 B) -1 c)0 D)1 E)2 
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belirli integral 


X cosx dx 


ja > 


integralinin değeri kaçtır? 


A)-x OBJE c)0 DE E 
)- ği ) > )r 
1 
| arctanx dx 
- 
integralinin değeri kaçtır? 
A) —x B) -E go Dpi E 
) > ) 25 Jr 
,0(8Jc|G) 


YAPA 


serer arr 




















köşetaşı 


açıklamalı çözüm 


xzcost > dx--—sintdt 
Şimdi sınırları değiştirelim. 
. TK 
X,20 > Ozcost,—>t,> Li (alt sınır) 


Xx, 31 > 1zcost >t,-Of(üstsınır) 


1 o 0) 
Jı ax > İli-cos?t.(-sint) dt > | sint-sint) dt --İ sin2t dt 
0 x x 

2 


2 


1 - 4. sorularda integrallerin yanlarında verilen 
dönüşümleri kullanarak eşitlerini yazınız. 


2 
1. | V4-xX2 dx? (z2sint) 
0 


2. 


ni2 
A) | cos2tdt 
0 


12 
GC) | 4cos?tdt 
0 


x/2 
B) İ 2c0s?tdt 
0 


xi2 
D) | sin? t dt 
(0) 


x/2 
E) İl 4sin2tdt 
o 


9 
Jo -7 
1 


3 
A) fta 
1 


1 
Dİ 2te! dt 
3 


0 


3 1 
B) | tetat O) fte'at 
1 3 


3 
E) | ztetat 
1 


karekök 
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0 


2 


64 
3. | Wei) 57 
(0) 


2 
A fe -ezyat 
0 


1 > 
| 1x2 dx integralinde x < cost dönüşümü yaparak integralin eşitini bulunuz. 
0 





belirli integral 





421) 


2 
B) | 65 -19)at 
0 


2 
c) | (8 —47)dt 
0 


2 
D) | 6(E —t7)dt 
0 


0 
E) | 6 -t7)dt 
2 


0 
4, | vere? dx? 
3 


0 

A) İl 9secitdt 
x/4 
x/4 

Cc) | secitat 
0 


r 
E) | 9sec* dt 
x/4 


(x - 3tant) 


x/4 


B) | 9sec3it dt 
0 


0 
D) | 9secit dt 


x/4 





köşetaşı 


3 2 
İ İ()dx-4 ve İ (©) dx--2 
1 3 


1 
olduğuna göre, | fe dx kaça eşittir? 
2 
' açıklamalı çözüm 
b G G 
n İ fo)dx 4 İ ff) dx İ fo) dx 
a b a 


özelliğinden yararlanırsak 








3 2 2 
İto örf e) DK) dx 54 4(2)-2 
1 3 1 


b a 

2) İ fx) dx —İ fojdx 
a b 

özelliği kullanıldığında ise 


1 2 
İ fe) dx — -İ (dx -2 
2 1 





13 
İ X  dx-38 
x—4 





5 
olduğuna göre, | 
3 


A) —38 


B) —-20 c)0 D) 20 
2 1 
İ Inx de) Inx dx 
1 2 
değeri kaçtır? 
M2 B-“ go Da 


3x 
İk dx değeri kaçtır? 


E) 38 


E)2 


karekök 
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3. 


belirli integral 








İe dx-0 


İntegralin sınırları birbirine eşitse 
sonucu sıfırdır. 








2 3 3 
| fX) il f(x) 2 2x dx 


1 
olduğuna göre, | f(x) dx değeri kaçtır? 
3 


A)—8 


işlem 


A)—x 


B) -6 c)0 D) 6 E)8 
r 0 
İ cos” x “-| sin? x dx 
0 r 
inin sonucu kaçtır? 
B) —1 c)0 D)1 E)x 
LAJCİAJE| 
















eme nay eee eyer Şan yannan 


köşetaşı 


2x, 
©) 32 


xXx, x<0 






xz0 


1 
olduğuna göre, | te dx integralinin değeri kaçtır? 


-—1 


açıklamalı çözüm 











belirli integral 


f(x) in kritik değeri x — 0 olduğundan integrali bu değere göre iki 


parça halinde yazalım. 


1 0) 1 
Jii- fa örf 2x dx 
BE | - 0 


2x, x>20 
1. wo) 
4 x<0 


1 
olduğuna göre, İ f(x) dx değeri kaçtır? 
-1 


A)1 B)2 c)3 D)4 
—2x, x<-—İ 
2 W)-İ 1, —1sx<1 
3x), x>1 


2 
olduğuna göre, İ f(x) dx değeri kaçtır? 
0 


A)2 B)4 C)6 D)8 


E)5 


E) 10 


i karekök 
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sinx, Xx<0O 
tw) 
COosx, Xx20 
Li 2r. 
olduğuna göre, | fo) xx) f(x) dx toplamının 
-—r r 


değeri kaçtır? 


A)-2 B) -1 c)0 D)1 E)2 


2, x<-2 
f(X) 
2x, x>-2 


— 2x2, 
>) 


1, Xx<-1 


x2-—1 . 


o 
olduğuna göre, İ f09)-g(x) dx değeri kaçtır? 
— 


A)-4 B)-2 c)0 D)2 E)4 


LEJDİAİ Bİ 


























belirli integral 





köşetaşı belirli integral 





köşetaşı 








4 

İl 12x—4(dx integralinin değeri kaçtır? 1 

| 1. | d(2 43) 
0 


integrallerinin değeri kaçtır? 





açıklamalı çözüm Ni 
açıklamalı çözüm 
2x—-4-0 > x-2 (kritik değer) 





İ) x>2 ise |2x—4)-2x—4 
- fb) — fa) 
a 





b. 
: | v0) ey 
ii) x<2 ise |2x—4/-—2x44 a , 


3 
-(943)—(043)-9 


Köşetaşındaki integralin sınırlarını bir önceki köşetaşında olduğu gibi parçalayalım. 





e 
1. Deği 2 
| 42 13) 13) 
0 u u 0 


4 2 4 
| (2x-41dx- | 62x44) m) (2x—4) dx 
0 0 2 


d (Kx)) < "6g dx 


Örneğin; . 


2. xX —ualınırsa; i 
e dp8) - 2x-dx 


2 
(- Jzinlurse 
Xx u 


2 


2 4 
-(x #4x) 402 -4x) 
p 2 


-(448)-04(16—16)—(4—8) . 
5 













inf ine? -ini2-2-0 -2 
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/ 2 0 4 
; | laxlek 3. | 0x421-1x-2) dx b 4 fx 3 (0) “12 
-2 -2 i x—1 
integralinin değeri kaçtır? : e N Lr —2 
integralinin değeri kaçtır? : integralinin değeri kaçtır? 1 
A)2 B)4 c)8 D) 16 E) 32 olduğuna göre, | d(f (x)) değeri kaçtır? 
A)-4 B) -2 C)—1 D) 1 E)2 | A)1 B)2 c)3 D)4 E)5 0 
i 
| A)—-2 B) —1 c)0 D)1 E)2 
8 | $ 
İ İİ 
- : :S 
â S 
i 
, : 
4. 2 i 
1 | İcos2x|dx : 
: 4 
3 | iğ : | İ d(inx) — | Dn 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? i | 
i 1 1 | integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
A)1 B)2 c)3 D)4 E)5 A) -1 B)-- OoOC)o DJ E)1 :| 
2 2 3 | A0 B)1 c)2 D)3 E)4 A) 0 B) in2 C)1 D) in4 E)2 
: 
70 i 
: 
| 
iŞ 
: 
: 
; 
is 






































| belirli integral 
- 
belirli integral | 
köşetaşı 1 4 
” , | 1. İ x(3Xx— 4x2) dx 4, | 25“ 
| d 2x 0 o 
“dd e | ei costat 0 integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
” A)—-2 B)-1 c)0 D) 1 E)2 A)-In3 Oo B)-n2  C)O O D)jinz Ejin3 
türevlerinin eşiti nedir? | 
| - açıklamalı çözüm | 
i 
1. Belirli integralin sınır değerleri sabit sayı ya da türev alınan değişkenden farklı olursa sonuç sıfırdır. | 
Ni | 
i 
<| fx)dx 0 
a 
d 4 
— | etcost dt-0 
dx 
1 | 
İ 7 
2. İntegralin sınırları x e bağlı olduğunda aşağıdaki kural uygulanarak türev alınır. | 5. İ nik 
| d vx) kağ 
| | dx | ili) dex vx) (ve) — (fu) | integralinin değeri kaçtır? 
| O) | ” 
| 2. İ ai $ Ar B-— 0 Dz OO E)2r 
| df x ep R 
| — | el cost dt — (2x) f(2x)— (3x)'1(3x) -2-e2*.cos2x—3-e9* .cos3x İ 
| 0 | 
| > 


olduğuna göre, b kaça eşittir? 
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| | A)—-2 B) -1 C)1 D)2 E)4 
| 1. -| xsi 3. | 
Nİ X sinx dx 2) sin? x dx 
1 dt i 
: i 
olduğ öre, f(x) kaçtır? 
e türevinin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? | 
A)0 B) 1 c)2 D)3 " 
) ) ) ) e A) —cos2t B) —cos?x C) —sin2t 6. | İd 
2 
D) -sin?x E)0 2 v4 
integrali x - 2tant dönüşümü yapıldığında aşa- 
ş | ğıdakilerden hangisine eşit olur? 
KS 
Ş i 0 7/4 
1 | sa Mj sect dt B) | sect dt 
| 2x £ İ : : 
| 2. yzf) Jintat | 
1 
| İ 3 2x Cc) | sect dt D) | 2sectdt 
: . dx 
Hi Ni dy Ri i w-| e-tdt | 12 1 
olduğuna göre, —— aşağıdakilerden hangisine 7 ? İyi 
- i z 
eşittir? fonksiyonunun dönüm noktasının apsisi kaç- : integralinin değeri kaçtır? E) | 2s0c3t dt 
A) in2x B) In4x C) indx? Hire A)0 B) In2 GC) In3 D) 1 E) In4 1l4 
D) in2 E) in4 A) —2 B)-1 c)0 D)1 E)2 
| 73 
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belirli integral 








3 5 1 
7. | fO)dx 4 | fo)dx | (4X—x3)dx 
1 3 5 
olduğuna göre, f(x) aşağıdakilerden hangisine 
eşittir? 
A) 4x—x B)4x—x94ç 
C) xİ — 4x D)xİ—4x42 
E)4—3x 


4x—-1)), x> 
8. je (X 1 ' e 
3x -1)27, x<1 


2 
olduğuna göre, | dx integralinin değeri 
kaçtır? 


A)2 B)4 C)6 D)8 E) 10 


|cosx—sinxjdx 


© 
O tam N |) a 


integralinin değeri kaçtır? 


A) 2 B)2y2 C)2y2-2 
D) v2 41 E)2242 








a 
p 


integralinin değeri kaçtır? 


x3 
11. d Me 
sx | ax 45 


olduğuna göre, f(1) kaça eşittir? 


karekök ——————— ———  ——— 




















| esiNX cosx dx 
0 


integralinin değeri kaçtır? 


A)0 B)1 c)2 D)3 


2sin2 x sin2x dx 


O UN | a 


integralinin değeri kaçtır? 


A)0 B)1 C)2 D)3 


a 2 a 
İf 2x dx -| 3x2 dx 
© Ko 0 


olduğuna göre, a nın pozitif değeri kaçtır? 


A) 1 B)2 c)3 D)4 


| Mist? at 
1 


olduğuna göre, f'(vV3) değeri kaçtır? 


A) 1 B) v2 Cc) 3 D)2 


belirli integral 





5. İ (2x 1) (2x 41) dx 
1 


integralinin değeri kaçtır? 


E4l  A)-3 B) -2 C)-1 D)0 


e 
6. JE 
: Xx 


integralinin değeri kaçtır? 


E)4 A) —e B) —1 Cc) 0 D) 1 


karekök 


rg fİG) Zinx 
In5 


olduğuna göre, İ df(x) integralinin değeri kaçtır? 


In2 





E)5 A) -1 B)0 C)1 D) 2 
1 
2 
8 | - dx 
144x272 
0 
integralinin değeri kaçtır? 
A-E B-E geo pi 
E) V5 ) 5 ) ri ) ) zı 
7S 








belirli integral 








2 
9. | 1xlel3x-21dx 
/ 


integralinin değeri kaçtır? 





A)1 B)2 c)3 D)4 E)5 

a 
10. İ (cos? x— sin? x) dx — —— 

0 . 

eşitliğini sağlayan a değeri aşağıdakilerden han- 

gisidir? 

Ao BI gi mn: pa 

6 ) 4 ) 3 ) 3 


karekök 


2 5 
11. İ fo) ax -8 ve | f)ax-6 
-1 - 
i 2 
olduğuna göre, | f(x) dx integralinin değeri 
5 
. kaçtır? 
A)-2 B) —1 c)0 D) 1 E)2 
12. | cos(sinXx)-cosx dx 
0 


integralinin değeri kaçtır? 


A)-2 B)—1 Cc) 0 D) 1 E)2 
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İdiB'3lAlâ4 bilse Glelile (Bi! 


pain 


ri or 


13. 


14. 


15. 


16. 


f(a) (b) 4 


b 
olduğuna göre, | rx integralinin değeri 


kaçtır? 


A) 4 B) -2 c)0 


d(cosx) 
COSX 





O ta. 


integralinin değeri kaçtır? 


A) -in2 B) -1 
D) 1 
a4 
İ xeXdx 
0 


integralinin değeri kaçtır? 


A)-1 B)0 Cc)1 


O Lem 0 j a 
—a 
I 
© w 
x 
N 
o. 
Xx 


integralinin değeri kaçtır?. 


A)0 la E 
) Dir ir 


iDiSibiosHiiefizcHila Ma 


ç 


i pia 


D)2 


E) in2 


D)2 


Dy 
Iz 


A 45 


ei 


E)4 


c)o 


E)3 


EZ 
)5 














1. sinxzu ise cosxdx-du 


r U2 - 

| e$* cosx dx İ e"du-gi"* z 

0 uş 
Es gsinr ; gsin0 
-1-—150 


Doğru seçenek “A' dır. 





2. sinxzu ise 2sinxcosxdxzdu 
sin2x dx —du 
xj/2 u> 
2). 2112 
f2sin x sinx dx — İ 2udu-u 
u 
0 uy 
12 
sin x)” 
- sin” Z — sin? 0 
2 
-1—0-1 


Doğru seçenek “B” dir. 


3. 2 


a a 
| 2xdx -| 3X2 dx 
0 0 








(82 - 02 <a? 03 


af-a? ise a-0 yada a-1 


Doğru seçenek “A” dır. 


| Üstz dt 
1 


f0) s1 4x2 —-0-y14x2 
FU) - ça) -2 


Doğru seçenek "D” dir. 








belirli integral 


5. 1 1 
İ (olx -AY2vX e) dx İ (4X1) dx 
4 4 


— 2x2 -xJ 

a 
-2-1-(249) 
23 


Doğru seçenek “B” dir. 





e e 
İ a “| (0s fax emi 
e 1 : i 


(e *Ine) —(1--1n1) 





-e$t1—1-0 
ze 
Doğru seçenek “E" dir. 
ğ 
zi 
Pa 
S 
7. fl zinx ise fo)ze* olur. 
in5 5 1n5 
—— Wi İmei x 
| d (1) ji © 
In2 
pa gs - gin2 
-5-2-3 


Doğru seçenek “E" dir. 


“8. 2xsu ise 2dxzdu olur. 





v2 2 U> d 
İ — — dı > | — - arctanu|'? 
14 (2x) 1ku u1 
0 Uş 
— arctan2x|”? 
o 
mg 
4 4 


Doğru seçenek “D” dir. 
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9. 2 2 
İ Ix1-18x-21dx- | x|3x—2f)dx 
1 1 


2 
- | 662 - 2x)x 


(43 çay 
xl, 
4 


Doğru seçenek “D" dir. 


10. 2 7 
İ (cos? x-— sin? x) dx İ COS2x dx 
0 p 


, Sin2x ii 
2 








0 


sinğa | sinO 

2 2 

. 2sina-cosa 
2 


-sina-cosa 





—-0 


, cosa 
sina:cosa- 





> cosa-0 yada sina 


wj-a 


bulunur. 


— 


sin 5 - z olduğu için doğru seçenek “B” dir. 


11. 5 2 5 
İ fo) dx — İ io) dx * İ it) dx 
—1 —1 2 


3 iş 
6-84 | fjdk 


5 
İ i()dx—2 
2 


Doğru seçenek “E" dir. 








12. sinxsu ise cosxdxzdu 


K Uz 
İ cOs(sinx) -cosx dx -İ cosudu 
p 


uş 
u 
-sinul ? 
uş 
. . r 
 sin(sinx 
( İ, 


z sin(sinz) — sin(sinO) 
-sinO — sin0—-0 


Doğru seçenek “C” dir. 


102. i 
| f(x) dx TA) <1) -1(a)-— (la fb) 4 





. 
Iİ 
R Doğru seçenek “A" dır. 
g 
2 
14. cosxzu yazılırsa 
.n/3 
dcosx) iz du. İNİ 
COSX 
13 
—in|cosx 1 
0 
zin ros3 > In(cos0) 
—in—-—in1 
7 
N ” 
zIn———iIn2 
5 n 
Doğru seçenek “A” dır. 
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belirli integral 





xzu e”dx-dv 

dxzdu —g iv 

fxe*--xe*f dx 
-—xe-e“4c 


x (ee) -(0-) 





041-1 


Doğru seçenek “GC” dir. 


16.3x:u ise 3dx-du 


Ni U 
- arcsin u| - 
v4 


116 
- il 


gal N 
—arcsin > — arcsin0 


0 
6 
ML 
6 


Doğru seçenek “B” dir. 


| 
| 
| 
İyisİşz 


karekök 
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belirli integral 
e ameli a e e in e 





| (cosx—sinx) dx 
72 
integralinde u - Vx dönüşümü yapıldığında aşa- i il e 

ti —— ğ 
ğıdakilerden hangisi elde edilir? integralinde. X<- 4t dönüşümü yapıldığında 


aşağıdakilerden hangisi elde edilir? 











4 ; 2 
A) | e du B) | ni du N |, R> 
y” i A) | int cost) dt B) | int scost) di 
T 2441-0) © oydu) 2 D 
9 | di Dİ) da, i i 
1 . 
i l 6) | Gini cost) dt D) | osi-siniy dt 
4 o r12 
o | aid iv 
2  E) | inte cost) dt 
7/2 
j 
2. İ 12 ix 
x2 -g in 
0 6. İ e* d 
Xx 
14e>* 


integralinin değeri kaçtır? 











A) -in4 B) -In2 c)0 integralinin değeri kaçtır? 
D) In2 E) inâ Sİ — > 
g A-- B-> co DD gi 
— 3 ) 12 ) 13 ) 
LK 
3. | Öd 3 
Ax 7. | —d 
0 | z İX 
/ x-1 
integralinin değeri kaçtır? 
integralinin değeri kaçtır? 
A)1—e B) —1. Cc)0 
1 1 1 
D)e-1 E)1 A) ——41 EE pla 
) ) ) ii n2 B) ri in2 Cc) z4in2 
1 
D) ——iIn2 E) in2 
2 
in3 ii 
4. | dx 0 
—x in? 
. 1s-e 8. zy 
cosix 
değeri kaçtır? Si 
A) -1 B) -in2 Cc) 0 integralinin değeri kaçtır? 
D) in2 E)1 A)-2 B) —1 c)0 D)1 E)2 
80 


1 











belirli integral 





4x 2341 24341 
9. İ |cosx|dx 13. Je —3x2)dx 3 fx-9 dx 
0 1 1 


integralinin değeri Kaçtır? toplamının değeri kaçtır? 


A)2 B)4 C)6 D)8 E) 10 A)18 oO(B)25 C)32 D)36 OoO(E)42 


a Xx 
10. İ KAL yi 14. 9) Art di 
1 2x x 7 1 
olduğuna göre, a kaçtır? fonksiyonunun en büyük değeri için x kaçtır? 
A)1 B)2 c)4 D) 8 E) 16 A)—2 B) -1 c)0 D)1 E)2 
Rİ 10 
z Ss 15. | ex ek) dx-40 
4 
11. | (14 sec? x) dx miz 
0 olduğuna göre, k kaçtır? 
integralinin değeri kaçtır? A)-2 B) 0 c)2 D)4 E)5 
1 MW Gc) 0 
A) 2 B)—. ) 
T r 
ei yy 
D) 2 E)14 ri 
2 
16. 3x 46X42 
/ XX: 1x -2) 
12. 


integralinin değeri kaçtır? 


İh 
/ ax 31) 


5 
In— 
A)in7 


4 
integralinin değeri kaçtır? B) In C) in4 


A) in2 B)1 





3 4 
D) in— E)in— 
yin? yinz 





ic 











12 
1. | sin32x sin4x dx ifadesinin değeri nedir? 


0 


1 


1 Ey 
32 


160 
(ÖYS 1982) 


g 8 1 
B)— Cep D) ag 


2 160 


b 
2. İ (2x 43) dx -50 ve b-a-5 
a 


olduğuna göre, a * b kaçtır? 


A) 11 B)10 Oo C)9 D)8  E)7 


(ÖYS 1983) 


3. a>0, b>-—1 koşuluile sonlu iki sayıdır. 


1 1 1 


j* x.j xP dr | e de 


0 0 0 
olduğuna göre, b nin değeri kaçtır? 


3 


1 
MZ e; Ge MD, B-; 


(ÖYS 1983) 


1 
2 
4 #3) 2X yy integralinin değeri nedir? 
© Oİ Göraylat 


13 
AYIN 


15 
D) In 
(ÖYS 1984) 


3 
5. İ A-cos2x dx integralinin değeri nedir? 
0 


E 


1 
e E 
D) 2 ) 7 
(ÖYS 1985) 


A0 B)-y2 ©)2 


karekök 
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İ d(x2) 
e iz 





belirli integral 


2 
6. fo) -— olduğuna göre, İ d(f 164) kaçtır? 
1 


A)O B) -? oz D) ; E)-> 


(ÖYS 1986) 


“m2 
7. İ (cosx — sinx) dx integralinin değeri nedir? 
0 


A)-2  B)-1 c)0 D)1 E)2 


(ÖYS 1987) 


e—1 


x 
. —— dx integralinin değeri nedir? 
8 Ja X integralinin değeri nedir 


A)e-—2 
D)e*1 


B)e—1 C)e 
E)et2 


(ÖYS 1988) 





ö; 


Xx 2 
9. iç)- | za 
0 


olduğuna göre, f(1) değeri kaçtır? 

7 4 1 

B) — Cc) — D)— 
) 25 ) 51 ) 


A)0 
) 5 


1 
E)— 
5 


(ÖYS 1989) 





aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


AZ B)> Gin2 oODjin Oo E)2 


(ÖYS 1991) 





11. 


12. 


13. 


14. 








1 
İ (2x -3) (x2 -3x 4 2)9 dx 
0 


aşağıdakilerden hangisine eşittir? 


A2 B)-3 Cc)0 D)3 E)2 
5 5 
(ÖYS 1991) 
: 5 
— | çörek 
dx 
2 
aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
3 2 
67 
A) x3 4x2 Bp“, *. G2. 
) Xİ Xx ) 5 * 2 ) 5 
D)79 E)0 
(ÖYS 1992) 
In3 


3x. .X 
Je e)dx 


integralinde e“ < t dönüşümü yapılırsa, aşağıdaki 
integrallerden hangisi elde edilir? 


3 3 
A) (© Yat 8) | (Z —1)at 
| 1 

3 
c) İ (&* -etjet dt 


1 
D) | (©-t)dt 
| i 


3 
E) İ (in3t Int) dt 
o 


(ÖYS 1992) 


3 


a a 
İ xdx)| — İ xİ dx 
0 0 
olduğuna göre pozitif a kaçtır? 


EB 


A eğ oZE DS ez 


(ÖYS 1992) 





belirli integral 





15. 


2 
j va dx 
0 


integralinde x — 2sint dönüşümü yapılırsa 
aşağıdaki integrallerden hangisi elde edilir? 

r 
A) İ sin2t dt 


—r 


2 
B) İ 4sin2t dt 
0 


r 
D) İ cos2t dt 


—r 


r 
c) İ 4fsint- cost) dt 
v2 


2 
E) İ 4c0s2t dt 
0 


(ÖYS 1993) 


a 
; | tanktan?) ox <7 
0 


16. 


O<a<I 
3 


olduğuna göre, a nın değeri aşağıdakilerden 


m hangisidir? 
Iİ 
ji 2x 5r 
S AZ BE ©: my <g 
i Aş Bi; ©ş. BŞ BŞ 
"2 
(ÖYS 1993) 
a 
17. —2(sinİx—cosix) dx 1 
& iz 
olduğuna göre, a nın değeri aşağıdakilerden han- 
gisidir? 
A)E B) E toy la pyZ EZ 
Iş Bş ©; Mz BŞ; 
(ÖYS 1994) 
18. 2) 


| sin(arccosx) dx 
0 


integralinde t <arccosx dönüşümü yapılırsa 
aşağıdaki integrallerden hangisi elde edilir? 


4 74 4 4 
A) İ sint dt B) İ çoosad Cc) İ —cost dt 
0 0 74 


m4 4 
D) İ —2c0s2t dt E) İ —sin2t dt 
0 2 
(ÖYS 1995) 
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Şekildeki f(x) doğrusu Xx — 1 
noktasında y — g(X) eğrisi- 
ne teğetür. 





e) 


1 
| SO) ix —1n3 olduğuna göre, a kaçtır? 
0 


gix) 


A) 6 B)5 Cc)4 D)3 E)2 
(ÖYS 1995) 


76 t 


1 1 

pe. Ey 

Cc) 5 İz Iz 
(ÖYS 1996) 


21. P 
| (sinx * cosx)dx 


2 
integralinde t < x — x dönüşümü yapılırsa aşağı- 
daki integrallerden-hangisi elde edilir? 
2 


2 
A) | (sint-cost)dt B) | (sint—cost)dt 
0 0 


Cc) | (sint—cost)dt 


r 
D) | (cost-—sint)dt 
2 2 


o 
E) | (sint—cost)dt 
—n/2 
(ÖSS 2006 Il) 


1 
22. | 3xyY3 1x2 dx 
0 
integralinin değeri kaçtır? 
A)14:V3 
D)4 — 3 


B)2-2y3 0243 


E)8-3V3 
(ÖSS 2007 1) 


karekök 


84 


kd 


23. | ik 
integralinin değeri kaçtır? 


—1 
A) tin2 B) —141n2 C)in2 


D) 2in2 E)142in2 


(ÖSS 2007 11) 


24. b>0 olduğuna göre, 
b 
| Çx-x2 )x 
0 


integralinin alabileceği en büyük değer kaçtır? 








1 3 5 
A)— B)— C)— 
) 5 ) 2 ) 2 
1 4 
DD) az 
İz E) 3 
(ÖSS 2008 Il) 
a 
1 1 
25. I sinx——| dx 
2 
0 
integralinin değeri kaçtır? 
A 3-E. i eğ 
el B)y3 -7-1 
OE 4 1 Ap 
4 ) v3 4 2 
1 
E)2y/3 2 
Yal -7 5 
(ÖSS 2008 II) 
e? d 
26. (<> 
x(inx) 
e 
- o İntegralinin değeri kaçtır? 
ayl By? C)1 D)2 E)4 
5 Ez) ) ) ) 
(ÖSS 2008 11) 














belirli integral 





1 














21. | (X41Ye*dx 
0 
integralinin değeri kaçtır? 
Aje B)e—1 C)e-2 
D) 2e—1 E)2e—3 
(ÖSS 2009 II) 
lı$ 
3 . 
sinx 
28. |—5-w 
COS“X 
0 
integralinin değeri kaçtır? 
A)2 B) 1 c)0 D) —1 E)-2 
(LYS 2010) 
GS 
4 z 
— 
29. İl a dx 
a 2x 41 
integralinin değeri kaçtır? 
A) 12 B) 15 Cc) 18 D) 20 E)24 
(LYS 2010) 
3—-x, x<2ise 
30. )- 
2x—-3, x>2ise 
3 
için İ ((X-41)dx integralinin değeri kaçtır? 
1 
A)2 B) 4 C)6 D)8 E) 10 
(LYS 2010) 
SlET6lE'71CI8JA'SiD 
ai GA BE A GA 








31. 





Yukarıda grafiği verilen $ fonksiyonu için 


3 

| x.f ale (©) > 
Xx 

1 

integralinin değeri kaçtır? 

7 

A) - 

) 2 


3 2 5 
BE Oz MD; BR; 


(LYS 2010) 


32. Bir f fonksiyonunun grafiğinin x < a noktasındaki 
teğetinin eğimi 1, x < b noktasındaki teğetinin eğimi 
ise v3 tür. 


f(x) ikinci türev fonksiyonu fa, bj aralığında sü- 
rekli olduğuna göre, 


a 

| 00-10) dx 

b 
integralinin değeri kaçtır? 
A)-—1 B)1 c)2 


1 2 
D)— > 
3 3 


(LYS 2011) 


e 
33. İl Inixdx-6—2e 
1 


e 
olduğuna göre, f inix dx integralinin değeri 
1 





kaçtır? 
A) 7e - 16 B) e — 18 C) 9e—24 
D) 10e — 26 E) 11e—28 
(LYS 2011) 
Mo c Ha 


4oic B MAC 45'E 16BM7İC 
27, A 128 28D30C31D82A833'c 


EL 











BÖLÜM 








integral ile Alan ve Hacim Hesabı 


KÖŞETAŞI KAZANIMLAR 
1. Belirli integral ile alan arasındaki ilişkiyi açıklar. 








2. Pozitif değerli fonksiyonun grafiği ile x ekseni arasındaki bölgenin alanını hesaplar. 

3. Negatif değerli fonksiyonun grafiği ile x ekseni arasındaki bölgenin alanını hesaplar. 

4. Fonksiyonun işaretini inceleyerek alan hesabı yapar. 

5. fx) ve g(x) fonksiyonlarının grafikleri arasında kalan alanı hesaplar. 

6. x-#y) fonksiyonunun grafiği ile y ekseni arasında kalan bölgenin alanını hesaplar. 

7. #y) ve g(y) fonksiyonlarının grafikleri arasında kalan alanı hesaplar. 

8. Belirli integral ile dairenin alanını ilişkilendirir. 

9. y-fx)in grafiği ile x ekseni arasında kalan bölgenin x ekseni etrafında döndürülmesi 
ile oluşan cismin hacmini hesaplar. 

10. x-İ(y) nin grafiği ile y ekseni arasında kalan bölgenin y ekseni etrafında döndürülme- 


si ile oluşan cismin hacmini hesaplar. 


11. f(x) ve g(x) in grafikleri arasında kalan bölgenin x ekseni etrafında döndürülmesi ile 
oluşan cismin hacmini hesaplar. 


12. #(y) ve g(y) nin grafikleri arasında kalan bölgenin y ekseni etrafında döndürülmesi ile 
oluşan cismin hacmini hesaplar. 


ni hesaplar. 


14. Üçgensel ve dikdörtgensel bölgelerin x ve y eksenleri etrafında döndürülmesi ile oluşan 
cisimlerin hacmini hesaplar. 


13. Dairesel bölgenin x ve y eksenleri etrafında döndürülmesi ile oluşan cisimlerin hacmi- 




















integral ile alan ve hacim hesabı 


f(x) fonksiyonunun grafiği ile Ox ekseni arasında kalan böl- 
gelerin alanları Ss, Ss, ve Ss, br? dir. 


Buna göre, bu alanlara eşit integralleri yazınız. 





açıklamalı çözüm 


















1. f(x) > O ise grafiği Ox ekseninin üstünde olur. 








Grafiği ile Ox arasındaki alan f(x) in integraline eşittir. 5 
e | f(x) dx 
— 


0 5 
4 | i)dx Sg -| fÇ) dx 
> z integralinin değeri istenirse; 
2. f(x) <0 ise grafiği Ox ekseninin altında olur. Grafiği ile i 


Ox arasındaki alan, f(x) in integralinin zıt işaretli değeridir. 


0 z 3 5 
| (6) ük ; | dx 4 | (e) dx 





3 
82 --İ füyek my 
0 











1. 3. 
>X 
fx) 
Şekildeki taralı bölgelerin toplam alanı aşağıda- 
Şekildeki taralı bölgelerin alanları S,ves, br? dir. kilerden hangisine eşittir? 
4 
4 4 - 
B öre, kaçtır? 
El | m) A | vak B) - (yak © | yak 
3 3 4 
A)S,*S B)S,-S C)S,-S dl 5 1 p 
e O; CİNE Sİ Dfiyax- | yek E) (yeka f yak 
D)—S,-S, E)S,S, i > / A : 
$ 
"eğ 
2. N 
4. 4 
| f(x) dx -a 
tx) 2 
3 We 
Şekildeki taralı bölgelerin alanlarının değeri üzer- | fo) dx -b 
lerine yazılmıştır. 
3 1 
Buna göre, | fO) dx integralinin değeri kaçtır? | < (Buna göre, taralı alan S, a ve b cinsinden 
ki aşağıdakilerden hangisidir? 
A)3 B)4 c)5 D)6 E)7 A)a-b B)b-a C)-a-b D)a*stb Eja-b 
88 GTETPTAJ 








köşetaşı 





i) Önce grafiğin Ox eksenini kestiği noktaları bulun 


4—xX2-0>xX-4 


2 32 ” 

S-İ(4-x)dx-4x-X1 -İg. 8 
K x)dx—-4x 3 (e 3 
-2 -2 


1. Y--2 0x2) 6-4) 





ur. 


parabolü ile x ekseni arasında kalan kapalı böl- 


genin alanı kaç br? dir? il 


>—x:F2 
ii) x—2ilex - 2 arasında f(x) in integrali alınır. 
| A)8 B) 12 GC) 16 D) 20 E)24 
İ 
| 
I 
| 





Grafikte gösterilen y - e* eğrisi, x < 1 doğrusu, 
y ekseni ve x ekseni arasında kalan taralı böl- 
genin alanı kaç br? dir? 


A)e—2 B)e—1 C)1 


D)e #1 E)e*2 


karekök 
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integral ile alan ve hacim hesabı 


(0) 4— x parabolü ile Ox ekseni arasında kalan kapalı bölgenin alanı kaç br? dir? 





fx) > Sa? —x2 


parabolü ile x ekseni arasında kalan bölgenin 
alanı 36 br? olduğuna göre, a kaçtır? 


A)1 B)2 c)3 D)4 E)5 








Grafikte gösterilen y — L z eğrisi,x>1,x-—1 
14x 


doğruları ve x ekseni arasında kalan taralı böl- 
genin alanı kaç br? dir? 


A) 5 B) z c) 5 D) 5 Ez 

















a 5 e hesibi N integral ile alan ve hacim hesabı 
ii integral ile alan ve hacim hesa köşetaşı 
öşelaş 












ni N > fo) Xİ —4x eğrisi ile Ox ekseni arasında kalan kapalı bölgelerin alanları toplamı kaç br? dir? 
fo) 2 — 4x parabolü ile Ox ekseni arasında kalan kapalı bölgenin alanı kaç br? dir? 


klamalı çözü açıklamalı çözüm 
açıklamalı çözüm 


Fonksiyonun grafiğinin x eksenini kestiği noktaları bulalım. 
Xİ—4X-0 > x0(2—4)-0 > x-0, x-2, x--2 


Şimdi de fonksiyon için işaret tablosu yapalım. 


Taralı bölgelerin alanları; 


o 

4 o 
Önce parabolün Ox i kestiği noktaların apsislerini bulalım. Ss, İ G3 — 4x) dx — > Ni 2x2) 5 0—-(-4)-4 br? 
2 -4x-0 > Xx(x—4)20 > xs0,xz4 -2 


2 
İstenen bölgenin alanı x — O ile x - 4 arasında f(x) in integ- 


ral değerinin zıt işaretlisidir. 


4 3 
2 -— X 2x2 
s--| (xX —4x)dx Ç 
0 


2 
4 
S2) eya -Eİ -4—-0-4br? 
o 


0 


4 Fonksiyon tek olduğundan grafiği orijine göre simetriktir. 


Bu nedenle iki alan birbirine eşit çıkmıştır. 
o 


Taralı bölgelerin alanı: 4 *4-8 br? dir. 
32. 2 
— - — br 
o) 3 


2 2 Ki ” d 1. O) 5x— x eğrisi ile Ox ekseni arasında kalan 3. f) 51 5x2 oz - 1) eğrisi ile Ox ekseni arasında 
1. fp) 2x4 4)x— 2) parabolü ile x ekseni arasın- | 3. y - 2(x— 2) — 18 parabolü ile x ekseni arasında bölgelerin alanları toplamı kaç br? dir? kalan bölgelerin alanları toplamı kaç br? dir? 
kalan bölgenin alanı kaç br” dir? kalan bölgenin alanı kaç br? dir? 
| Me yal »! gi 2 pi A1 B2 4 bs E16 
A) 18 B) 36 Cc) 48 D) 54 E) 72 A) 16 B) 32 Cc) 48 D) 54 E) 72 4 B) 5 5 5 





ii 


karekök 





f) 





: il P 8 ” Ke in 
Şekilde f(x)  sinx fonksiyonunun f-x, 27) aralığın- Şekilde y > x * 1 fonksiyonunun grafiği verilmiştir. 


Grafikte gösterilen fo) se” — 1 eğrisi, x-1 da grafiği verilmiştir. 


doğrusu ve x ekseni arasında kalan bölgenin 
alanı kaç br? dir? 


. — Grafikte gösterilen f(x) -—5xİ—Seğrisiilex-—, Buna göre, taralı bölgelerin alanları toplamı kaç 
x - 1 doğruları ve x ekseni arasında kalan böl- 


| 
| 
Buna göre, taralı bölgenin alanı kaç br? dir? br? dir? 
genin alanı kaç br? dir? 3 5 7 
A)2 B)4 c)6 D)8 E) 10 A) 5 B)2 6) 5 D)3 E) 7 
A)6 B)8 Cc) 10 D) 12 E) 16 





A 2 3)? G1 De E)et1 


©. ——— ———— karekök 
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köşetaşı 







fo) -x(x—3) ve g(x) -x(1—x) parabolleri arasında kalan kapalı bölgenin alanı kaç br” dir? 


açıklamalı çözüm 


S- İle) - gor) dx 


a 


Önce fonksiyonlar birbirine eşitlenerek kesiştikleri noktalar bulunur. 


xx — 3) x(1 —x) > 2x - 4x0 
> 2x(X—2):0 
> xz20,x:2 


xz0Odanx 2 ye üstteki fonksiyondan alttaki çıkarılarak integral alınır. 


2 2 


| s-| ix(1— x)— x(x—3))dx -| (“2x2 4 4x)dx 


0 0 


pa 





ys x(3-—Xx) vey x(x—3) 
parabolleri arasında kalan kapalı bölgenin alanı 
kaç br” dir? 
A) 6 B) 9 Cc) 12 D) 15 E) 18 
| 
iş 
S 
| $ 
: 
2. ye x(x—2) veyz4—xX 
parabolleri arasında kalan kapalı bölgenin alanı 
kaç br? dir? 
A)3 B) 6 c)9 D) 12 E) 15 
| 92 

















integral ile alan ve hacim hesabı 





integral ile alan ve hacim hesabı 


köşetaşı 





xz9-— y? parabolü ile y ekseni arasında kalan kapalı bölgenin alanı kaç br? dir? 


açıklamalı çözüm 


Yanlışlıkla g(x) fonksiyonundan f(x) 
çıkarılıp integral alınırsa sonuç 
negatif çıkar. 


Alan negatif değer alamayacağı için 
pozitife çevrilir. 


Önce parabolün y eksenini kestiği noktalar bulunur. 
9—y2-0y-3veyay--3 
İstenen bölge y ekseninin sağ tarafında kaldığı için alan x <9 — y 


fonksiyonunun y - -3 ten y - 3 e integraline eşittir. 


yax(1—x) N. 
S- | ce-y?)ay-oy- 
— 


3 
-3 


- (27 — 9) — (-27 4 9) 36 br2 











3. yzxeğrisiileyz4x doğrusu arasında kalan ka- 1. xy” —1 parabolü ile y ekseni arasında kalan 3. y - vx eğrisi ile y < 3 doğrusu ve y ekseni 
palı bölgelerin alanları toplamı kaç br” dir? kapalı bölgenin alanı kaç br” dir? arasında kalan bölgenin alanı kaç br? dir? 
A)4 B)6 c) 8 D) 10 E) 12 
A) > B)1 c) : D)2 E) > A)6 B) 9 Cc) 12 D) 15 E) 18 
e 
KEİ 
Ri 
B. 
e 
4. 
yzcosxveyzsinxX 
eğrileri arasında ka- 
Ne taralı alan kaç 4. yzinx eğrisiiley-1,ys0vex-0 doğruları 
br“ dir? ölgeni i 
İ e Yy? SAğ eğrisi le'y öksönl oranında kalan arasında kalan bölgenin alanı kaç br? dir? 
yz sinx kapalı bölgelerin alanları toplamı kaç br? dir? A) 1 B)e—2 o) 2 
At BR 2 DA E3 A4 BE 8 Do Ez * Djezi Eye 11 
(8/c)J cb) 93 


|cfejefp| 







































integral ile alan ve hacim hesabı 





integral ile alan ve hacim hesabı 
köşetaşı 





köşetaşı 


xy vex-2— y? parabolleri arasında kalan kapalı bölgenin alanı kaç br? dir? 3 


| V9—x2 dx integralinin değeri kaçtır? 


o 





açıklamalı çözüm açıklamalı çözüm 





Bu tip integraller dairenin alanı ile ilişkilendirilerek hesaplanır. 


Pa y pr merkezi (0,0) yarıçapır 


b 
iy | (a(y) — #(y) dy olan çember belirtir. 
a n z 


yı? —x2 
(çemberin üst yarısının denklemi) 


ya ği 


(çemberin alt yarısının denklemi) 


Fonksiyonlar birbirine eşitlenerek grafiklerinin kesişim nokta- 
ları bulunur. 


V-2-y >2y-2 > yp w1 > ysT1 


y-y9-x isey”-9-x 


Grafiği alanı hesaplanan bölgeriin sağında olan fonksiyondan 











Ziy -3? 
iğeri z —1 ile y < 1 arasında integral alınır. 
diğeri çıkartılarak y y İntegralin değeri, yarıçapı 3 br olan çeyrek dairenin alanına eşittir. 
i 
3 
s- | 12 - y2) - yildy Rp eg m — 
4 | Da im li Bazı alarilar integralle, 
P 2, 1 i 3 o bazı integraller.de alanla 
y -J5- “Jel esenler. 
- (2 -2y)ydy 5-2) e 3) Şi Beğapllrir. 
- 4 
1. xy(6—y) ve x-y(y—6) 3. x  3y” parabolü ile x - 6y yay arasında P 4 3 4 
parabolleri arasında kalan kapalı bölgenin alanı kalan kapalı bölgenin alanı kaç br” dir? ş | 6x2 üx ; l vAy —y? dy 
kaç br” dir? A)1 B)2 c)3 D)4 E)5 | 4 0 
A) 36 B) 48 C)72 D) 96 E) 144 integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri di , 
A)2z  B)4r OC)6r D)jör E)16x A) > Biz CC) Sa D)2x  E) ii 
4. 
Daire diliminin alanına 
aşağıdaki integrallerden 
& Mw hangisinin değeri eşit- 
Ş Sİ ir? 
$ S >x tir 
ğ eee ğe 
> gri eğrisi, y - X iz 2 1 
ve y > e doğruları ile a) j va dx 2 X? 44 -x)dx 
y ekseni arasındaki 2 0 
taralı bölgenin alanı 2 7 2 Cc) i pi D 2 
ara : 
2 xz2y(y—3) ve xz9—y kida |- 4—x dx | ax — x) dx ) | 2-2 -xyax 
N a i 
parabolleri arasında kalan kapalı bölgenin alanı i $ i ” : ii : 
i integralinin değeri kaçtır? 2 
ii A) - B)1 oz D)2 Ey? ; p i r z fh 4—x —x)dx 
A)18 OoOB)32 oOC)48 D)GO E)72 2 2 2 Ek, GR Oz Da Eze j 
94 |clefJojc| 


ay iy 






















i : - integral ile alan ve hacim hesabı 
: integral ile alan ve hacim hesabı köşetaşı 
köşetaşı 










y  X eğrisi ile x < 1 doğrusu ve x ekseni arasında kalan bölgenin x ekseni etrafında 3609 dön- 


Xx - y” eğrisi ile y - 2 doğrusu ve y ekseni arasında kalan bölgenin y ekseni etrafında 3609 döndü- 
dürülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç br” olur? 


rülmesiyle oluşan cismin hacmi kaç br olur? 


açıklamalı çözüm 


b 
vxİ IfyiZdy 


Taralı bölgenin y ekseni etrafında 3609 döndürülmesi ile oluşan cismin hacmi; 





1 1 


2 
v-ef y? “rf 02) dx 


2 
V-| xXdy-r) (y2) dy 
0 0 


K | 1 xz1-— y parabolü ile x - 0 doğrusu arasında kalan 
1 yz1— Xx parabolünün analitik düzlemin |. bölgesin- 3. yze“eğrisiilex-0 ve xziIn2 doğruları arasın- | 





3. xzvwyeğrisiilex0 ve y s2 doğruları arasında 
bölge y ekseni etrafında 360* döndürülüyor. ö i “ döndürül- 
deki la eksenler arasında kalan bölge Ox da kalan bölge Ox etrafında 3609 döndürüldü- iş olanı kalan bölge y ekseni etrafında 360* döndürül 
e ; eki X yanlar ğünde oluşan cismin hacmi kaç 2 bi 'olur? Buna göre, oluşan cismin hacmi kaç x br” olur? düğünde oluşan cismin hacmi kaç 7 br” olur? 
etrafında 9 döndürülüyor. 
: 1 8 3 16 32 
m il 3 , - siz a MA > 
Buna göre, oluşan cismin hacmi kaç 7 br ii A) 0,5 B)1 015. D2 E) 2,5 Aş Be 9, De BE A)1 B)2 c)3 D)4 E)5 
1 8 2 
1 © gz p1 BE 
A5 1 ) 2 
| 
$ 
8 $ 
2 S4 S 
Şu. 2. 
6 4. 
>X 
xsy-12 
il ” yz ,/2-x vey yxile x ekseni arasında kalan Xx # (Y— 1) parabolü, y > 6 ve x - 0 doğruları ile yzinx, ys in3 ve eksenler arasında kalan böl- 
yz2yxeğrisiiley-0vex-2 doğruleni le taralı bölge Ox etrafında 360* döndürüldüğünde sınırlı bölgenin y ekseni etrafında 3609 döndü- genin y ekseni etrafında 3609 döndürülmesiyle 
da kalan bölge Ox akl e e oluşan cismin hacmi kaç 7 br” olur? rülmesi ile oluşan cismin hacmi kaç 7 br” olur? oluşan cismin hacmi kaç 7 br” olur? 
ESR “ardi i kaç x br” olu ği 
düğünde oluşan cismin hacmi Kaç A)500 B)550 C)625 D)65O E)725 A2 B)4 c6 D)8 E) 12 
hj3 B)4 c6 D)8 E) 10 A1 B15 C2 D25  E)3 
97 
96 LE JPJCJAŞ | 


ESEALELE 

















integral ile alan ve hacim hesabı 


Şekilde y > X parabolü ile y < 2x doğrusu arasındaki bölge gösterilmiştir. 


Bu bölgenin Ox ekseni etrafında 3609 döndürülmesi ile oluşan cismin 
hacmi kaç br” olur? 


açıklamalı çözüm 


i) Fonksiyonlar eşitlenir, kesiştikleri noktalar bulunur. 


2 2x > x-0, xz2 


ii) Üstte olan fonksiyorlun oluşturduğu cismin hacminden alttaki fonksiyonun oluşturduğu cismin hacmi çıkartılır. 


1. yz (X— 1) parabolü ile y - 1 — x doğrusu ile 
sınırlı bölgenin x ekseni etrafında 3609 döndü- 
rülmesi ile oluşan cismin hacmi kaç x br” olur? 


1 
A) — 
) 


2 1 4 1 
Be, <<) ir ER 
) 15 Iş ) 15 3 


y > x(2 — x) parabolü ile y-x doğrusu arasın- 
daki bölgenin x ekseni etrafında 3609 döndü- 
rülmesi ile oluşan cismin hacmi kaç 7 br” olur? 
1 2 
A)— B)< 
) 5 ) 5 


- b 1 
Cc) ri D) > E) 


2 2 
vrf (2x)2 -r) G2) dx 
0 0 


karekök 
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3. 


li 








ys 2x eğrisi ile y 2x doğrusu arasında kalan 

bölgenin x ekseni etrafında 3609 döndürülmesi 

ile oluşan cismin hacmi kaç x br” olur? 

yi BS oz 
3 3 3 


pi. eye 
3 3 


xXx 
yz e2 eğrisi,yze ve x-0doğrularıile sınır- 
lı bölgenin x ekseni etrafında 3609 döndürül- 
mesi ile oluşan cismin hacmi kaç 7 br” olur? 


2 B)e—-1 


D)e *1 


A)e C)e?—-1 


E)e?*1 


EJATEİE 








yı>x 








Şekilde y - a parabolü ile y < 2x doğrusu arasındaki bölge gösterilmiştir. 


Bu bölgenin Oy ekseni etrafında 3609 döndürülmesi ile oluşan cismin 
hacmi kaç br olur? 


açıklamalı çözüm 


ij) Fonksiyonlar x — f(y) şeklinde yazılır. 
yaz > xy 


y 
- 2x xe — 
y > 2 


il Fonksiyonlar birbirine eşitlenerek kesişim noktalarının ordinatları bulunur. 


y 


W-X 5 27y s ayy? > yz0, yz4 


ili) Sağda kalan fonksiyonun oluşturduğu cismin hacminden, soldakinin oluşturduğu cismin hacmi çıkartılır. 


1 x5 y? parabolü ile y < x doğrusu arasındaki 
bölge y ekseni etrafında 360 döndürüldüğünde 
oluşan cismin hacmi kaç x br” tür? 


Bİ E)- 


1 2 
A) — B) — C 
135 15 15 


o|a 


karekök 


2. yz x parabolü ile ys 4 ve x < 0 doğruları ara- 


sında kalan bölge y ekseni etrafında 360“ dön- 
dürüldüğünde oluşan cismin hacmi kaç x br” 
olur? 


A)2 B)4 c)6 D)8 E) 12 


2 


ys Yx eğrisi ile x < 2y doğrusu arasında kalan 

bölgenin y ekseni etrafında 3609 döndürülmesi 

ile oluşan cismin hacmi kaç 7x br olur? 

yi ge age yz 
15 15 15 5 


y eşi ile ys 5 —x doğrusu arasında kaları böl- 
a y ekseni etrafında 3609 döndürülmesi ile 
oluşan cismin hacmi kaç 7 br” tür? 

A)6 B) 9 Cc) 12 


D) 15 E) 18 


BEREN 


integral ile alan ve hacim hesabı 











integral ile alan ve hacim hesabı 


köşetaşı 










ys y9— x2 eğrisi ve x ekseni arasında kalan bölgenin 


i) x ekseni etrafında 360" 
ii) y ekseni etrafında 180” 
döndürülmesi ile oluşan katı cisimlerin hacimlerini bulunuz. 


; 


açıklamalı çözüm 





İntegral kullanmadan geometri bilgisiyle bu tip sorular kolayca çözülür. 


ys 9-x > xy? -32 


Demek ki verilen fonksiyon aslında yarıçapı 3 br olan merkezil çemberin üst yarısının denklemidir. 


Oy etrafında yarım küre oluşur. 







Ox etrafında tam küre oluşur. 
ii 1 
İ)Vüre -5 rr3 -53i -36n br” ii) z Vküre > 538-187 br 







1. y-,j36—x2 eğrisi ve y > 0 doğrusu arasında | 3. x- 9 —y2 eğrisi ve x 0 doğrusu arasında 


kalan bölgenin x ekseni etrafında 1809 döndü- kalan bölgenin y ekseni etrafında 360“ AML 
rülmesi ile oluşan cismin hacmi kaç 7 br” olur? rülmesi ile oluşan cismin hacmi Kaç 7 br” olur? 
A)72 B)96 C)144 D)196 oE)288 A) 18 B) 24 Cc) 32 D) 36 E) 48 

$ 

» 

Ş 

İm 


2 eti 3 > 
yzy4- x eğrisiyle x-0, 4. y X --y1 : y“ eğrisi ile ek 
yz 0 doğruları arasında senler arasında Kalan ta- 


kalan bölgenin x ekseni et- ralı bölgenin y ekseni et- 
rafında 360? döndürülmesi rafında 2709 döndürülme- 


ile oluşan cismin hacmi kaç si ile oluşan cismin hac- 


x br olur? 7 mikaçıbr olur? 





nwla 


3r 5r. 
B Cc) — D) 2x E) — 
Jr ) z ) ) > 
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integral ile alan ve hacim hesabı 


Yanda verilen dikdörtgensel ve üçgensel böl- 
gelerin Ox etrafında 360” döndürülmesi ile 
oluşan cisimlerin hacmini bulunuz. 


Şekilde görüldüğü gibi r < 1 ve h < 2 olan bir silindir oluşur. 
V,> ah -n:12.2-2n br 


Bir soru; Aynı bölge Oy etrafında döndürülse oluşan cismin hacmi kaç br 
olur? (4x br3) 


Şekilde görüldüğü gibi r 1veh -3 olan bir koni oluşur. 


Weğah-aa-rbr 


Bir soru: Aynı bölge Oy etrafında döndürülse oluşan cismin hacmi kaç br” 
olur? (3x. br“) 


i 1. yz1,x23,xz20,y0 doğruları arasında Kalan 3. yz6—2x,x-0,y 0 doğruları arasında kalan 


bölgenin x ekseni etrafında 3609 döndürülmesi bölgenin y ekseni etrafında 3609 döndürülmesi 
ile oluşan cismin hacmi Kaç br” olur? ile oluşan cismin hacmi Kaç 7 br olur? 
A) B) 2r C) 3r D) 4. E) 5x. A)9 B) 12 Cc) 15 D) 18 E) 21 


karekök 
ir > 


Yandaki yarım dai- 
renin içindeki taralı 
bölge x ekseni etra- 
fında 3609 döndürü- 


yz6—x,x-3 ve eksenler - 
arasında kalan bölge y ek- 
seni etrafında 180” döndü- 





rülüyor. >Xx lüyor. 
Buna göre, oluşan cismin hacmi kaç 7 br” olur? 
Buna göre, oluşan cismin hacmi kaç 7 br olur? A) 16v3 — 18 B) 24v3 — 18 C)8v3 * 18 
A)12 o B)18 (C)24 D)32 o E)36 D)32/3-18 Oo E)32v3—36 


101 STEP TP) 











Şekildeki f(x) in grafiği ile Ox ekseni arasında kalan 
bölgelerin alanları S, Ss, S, br? dir. 


3 
S,35,-25, ve İL dx-—7 
0 — 


olduğuna göre, LO dx değeri kaçtır? 
-4 


A) -5 B)-4 Cc) -2 D)4 E)8 


2. yz(x—3) parabolüilex 6 ve y - 0 doğruları 
arasında kalan bölgenin alanı kaç br? dir? 


A)5 B) 6 Cc)7 D)8 E)9 


3. yz-3x—1 parabolüilex-—1,x-1vey-0 
doğruları arasında kalan bölgenin alanı kaç br? 
dir? 


A)2 B)4 C)6 D)8 E) 12 


102 





karekök 








olmak üzere f(x) < cosx fonksiyonunun grafiği 
ile x ekseni arasında Kalan bölgelerin alanları 
toplamı kaç br? dir? 


1 3 5 
A) 1 3 5 
15 B)1 c) Z Dz. E3 


5. yz Xx ve yz x eğrileri arasında kalan bölgenin 
alanı Kaç br? dir? 


1 1 1 1 2 
A) — B) — c)— D) — E)- 
) 3 ir ir 5 I5 


6. Xx - w — 4) parabolü ile y ekseni arasında ka- 


lan bölgenin alanı kaç br? dir? 


A)6 B)8 GC) 10 D) 12 E) 16 
7. xsy'vex Y(2 — y) parabolleri arasında Kalan 
bölgenin alanı kaç br? dir? 
1 2 4 
A) — B) — C)1 D) — 
) 3 ) > ) ) 


EZ 





o 


8. | sefi -(41))dx 
pe 


integralinin değeri kaçtır? 


A)x-3 


B)n—2 C)x—1 


D)a #1 E)n*2 


9. yz v2xeğrisiilex-3 ve y - 0 doğruları arasın- 
da kalan bölge x ekseni etrafında 3609 döndürül- 
düğünde oluşan cismin hacmi kaç br” olur? 


A) 5x B) 6x GC) 7x D) 8r E) 9x. 


10. x - —(y # 1)” parabolü ile eksenler arasındaki 
bölge y ekseni etrafında 360' döndürüldüğünde 
oluşan cismin hacmi kaç x br” olur? 

1 
A) 
) 5 


z 3 4 
B)E GE D)E E)1 


11.y: 5 parabolü ile y - yX eğrisi arasında kalan 
bölge x ekseni etrafında 360* döndürülüyor. 


Buna göre, oluşan cismin hacmi Kaç 7 br olur? 


1 1 3 2 
A) — B) — Cc) — D) — E)1 
) 3 ir ) 3 ) 5 





karekök 








integral ile alan ve hacim hesabı 





12. y  V3x eğrisi ile x - y doğrusu arasındaki bölge 
y ekseni etrafında 3609 döndürüldüğünde olu- 
şan cismin hacmi kaç 7 br olur? 

8 8 18 
A)— B) — CcC) — 
) 5 ) 3 ) 5 


NM 
3 5 


13. y-yj3-x2 eğrisi ile x ekseni arasında kalan 
bölge y ekseni etrafında 1809 döndürüldüğünde 
oluşan cismin hacmi kaç x br” olur? 


AY B)2y3 


C)3Y3 


D)4V3 oOE)6Y3 


14. 





Şekilde ys xt3 ve x - 3 doğruları ile eksenler 
arasında Kalan taralı bölge x ekseni etrafında 
3609 döndürüldüğünde oluşan cismin hacmi 
kaç r. br? olur? 


A)63 oO(B)66 C)72 D)75  E)sİ1 














Şekilde verilen taralı üçgensel bölgenin alanı aşa- 
ğıda integrallerden hangisinin değerine eşittir? 





1 1 
A) 2) (3x 43)dx B) 2| (3x -3)dx 
—1 0 


Şekildeki y — tanx eğrisi, x — Z vey -1 doğ- 


0 0 
9 zf (3x4.3) dx D2j (3x-3)dx 
pe e 


ruları arasında Kalan taralı bölgenin alanı kaç 
br? dir? 


- 
E) 2)x4 3) dx A) i 
0 


karekök 





yzsinx 


. Şekilde gösterilen ys sinxeğrisiyzivex-0 
doğruları arasında Kalan taralı bölgenin alanı 
kaç br? dir? 


Yukarıda grafiği verilen f: (-1, 4) — (0, 5) fonksi- 
yonunun tersi f' dir. 


C)x*t 1 
2 


Eli 
2 


A)x1-2 B)x-—1 


3 4 
Buna göre, | ff) dx 4 | f-İ6) dx toplamı kaçtır? 
3 
i DJ) —1 
2 


A)3 B) 6 c)9 D) 12 E) 20 


ys4-x vey>3 


0 
6. 
| v4 —y? dy 
By) . 
integralinin değeri kaçtır? 


A)—x 


eşitsizlik sistemini sağlayan (Xx, y) noktalarının 
bulunduğu bölgenin alanı kaç br? dir? 


Ex A) > B)1 





4 5 
Lİ Li Cc) — D)2 E) & 
B) ri c)0 D) > 3 3 
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f fonksiyonunun grafiği ile x ekseni arasında kalan 
bölgelerin alanları S,, Ss, ve S, br? dir. 
Şekilde y — — parabolü ile x ekseni arasında 
kalan S, ve $, taralı alanları için 8S, -S, oldu- 


3 
| far -2 ve 8, - 5, <2 br” 
ğuna göre a kaçtır? - 


— 
olduğuna göre, İtöyex değeri kaçtır? 
-2 
B) —2 c)0 D)2 E)4 


1 1 2 3 
A) -- B)-- Cc -Z2 Dp) ES E)-1 
) ri ) 3 ) 2 ) ri ) 
A) —-4 
ys xp —1)vey-x(1— x) eğrileri arasında ka- 


lan bölgelerin alanları toplamı kaç br? dir? 
- . ği 12.y>Ix)*2, y <5 eşitsizlik sisteminin çözüm bölge- 


A) z B)1 Cc) > D)2 E) > si y ekseni etrafında 1809 döndürülüyor. 
ğ Buna göre oluşan cismin hacmi kaç 7 br” olur? 
2 
Ş A) 36 B) 27 C) 18 D) 12 E)9 
Li 


a<0Oolmaküzere,y- ax” eğrisi, x -—4 doğrusu 
ve x ekseni arasında kalan bölgenin alanı 128 br? 
olduğuna göre, a kaçtır? 


A) -5 


B) -4 


Cc) —3 D) -2 E) —1 13. ysy9 -x2 ve y > 0 eşitsizliklerini sağlayan 


(Xx, y) noktalarının analitik düzlemde oluşturdu- 
ğu bölgenin x ekseni etrafında 1809 döndürül- 
mesi ile oluşan cismin hacmi kaç 7 br” olur? 


A)9 B) 18 C)27 D)30 E) 32 


Şekilde y — cosx eğrisi ile 
eksenler arasında göste- 
rilen taralı bölge x ekseni 
etrafında 3609 döndürü- 
iüyor. 


3 14. ya eğrisi ile x--In3,x-0vey-0doğru- 
Buna göre oluşan cismin hacmi kaç z br” olur? e* 


A) z B) z E)x ları tarafından sınırlı bölgenin alanı Kaç br? dir? 


CZ 
2 A)5 B)4 c)3 D)2 E)1 


2x 
py) 2 
Iz 








0 
s-| (3x4-3)dx yada 
- 


1 
s-| (3x 43) dx 
0 


4 
| fİo)dx-B 
3 





olduğu için cevap A*B-3.4 - 12 bulunur. 
Doğru seçerıek “D" dir. 


3. Ja-y? -x ise xX*y/-4 


Soruda verilen integralin 
sonucu çeyrek dairenin 
alanına eşittir. 


m ka 


Doğru seçenek “E" dir. 





4. 
Fonksiyon tek olduğu için grafiği orijine göre simet- 
riktir. Bu nedenle A — C olur. 
İstenen alan 2S olduğundan doğru seçerek “C" dir. B*-C- 1 - 1 br? 

Doğru seçenek “A” dır. 

2 i - 

| fo) dx <A 
e ; 0 





integral ile alan ve hacim hesabı 











$ 
ç 
Z 
5. 
” ri2 
- Az | sinxax - -cosx| 
0 
— (css Z - cos o) 
2 / 
—1br2 
A4B -; br2 olduğu için 
B—-E-1br? olur. 
2 
Doğru seçenek “D” dir. 

















yz4—xz 
'yz4—x ve yz3 eşitlenirse 
4-xX2-3 


xzT 1 bulunur. 


6, 
1 
Taralı Alan > | (4 —x2)-3)dx 
1 
1 
x3 
—X——— 
3 
— 
4 2 
-—b 
3 b 
Doğru seçenek “C" dir. 
İ 











T 3 g 8 
Sel alda Sal 5 0 
j İ gi 3 
0 0 
3 
8S,-S, İse el-)-3 
3 
—a3 -1 
a-—i 


Doğru seçerek “E” dir. 











8, 
yax(1—xö) 
fonksiyonlar eşitlenirse x-0, x-1,x-—91bulu- 
nur. Grafik y eksenine göre simetriktir. A < B olur. 
1 
AsB-2| X(A—x2)-x02 -1)dj 
0 
1 
-2 İ (2x3 4 2x) dx 
0 
-1br2 
Doğru seçenek “B” dir. 
9, 0 
128 - İ axi dx 
ç —4 
5 axi | 
Sİ 128—-—— 
Şi 4 
-4 
128 -0—6da 
64a -—-128 
a--2 


Doğru seçenek “D” dir. 


nl2 M2 |, 
10. v-m | eos dez | TE SE dk 
0 0 








Doğru seçenek “A" dır. 
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integral ile alan ve hacim hesabı 





3 —2 1 3 
11, w 
J f)dx fo) dx 4 | 0) dx 4 J #0) dx 


2-5,*S,-5S, 
2-5,-(S,-S,) 

|,  3s8,-2 
S,z4br 


—4 -2 
| tejax- - | f)dx- -S,-—-4 
-2 di 


Doğru seçenek “A” dır. 





12. yapkıt2 


Fonksiyonlar eşitlenirse 


x*2-5 
xl 3 i 
xsİ3 


Taralı bölge y ekseni etrafında döndürüldüğünde 
taban yarıçapı 3 br yüksekliği 3 br olan koni oluşur. 


Ül -Enrh- 32.3 


-9r 
Doğru seçenek “B” dir. 





karekök 
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13, 





Taralı bölge (yarım daire) x ekseni etrafında 180" 
'döndürüldüğü için yarıçapı 3 br olan yarım küre 


oluşur. 
Vv Lİ 
23 
g1. a5 
23 
—18nx 


Doğru seçenek “B” dir. 


14, 





Se —-iIn3 


o 
Ss je dx 
-In3 





—In3 


Sie sa 
(04) 
-2br 


Doğru seçenek “D" dir. 








integral ile alan ve hacim hesabı 





1, xz(3* yi? parabolü ile eksenler arasında kalan 
bölgenin alanı kaç br? dir? 
A)3 B)6 c)9 


D) 12 E) 15 


Şekilde y < — eğrisi ile y-8,y-—8,xsadoğ- 
ruları ve eksenler arasındaki taralı bölgelerin 
alanları toplamı kaç br dir? 


A)8 B) 10 Cc) 12 D) 14 


2. 
E) 16 


3, y -7 eğrisi, Xz2 ve y - x doğruları arasında 


kalan kapalı bölgenin alanı kaç br? dir? 
A) 2-2 B) 1 -—in2 C) 1 *in2 
D) >ain2 E)2-—in2 
2 
4, IK 4x2 xf 2)dx 
—2 
integralinin değeri kaçtır? 
A)2n1—2 B)2x*2 C0)4xn—2 
D)2n*4 E)4n*2 
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karekök 


5, y-—3x,y-3vex- 0 doğrularının sınırladığı 
bölgenin y ekseni etrafında 3609 döndürülmesi 
ile oluşan cismin hacmi kaç br” olur? 


Tr Tr 2n i 3r 
e B) — Renkli Bak 
) 2 Gc) 3 D)x E) 2 





Şekildeki y - arctanx eğrisi, x < 1 doğrusu ve x 
ekseni arasında kalan taralı bölgenin alanı kaç 
br? dir? 


1 


r r r 
ZE ASİn3 —-In2 li 
A) 7 zn B) ri n C) yiz 
Tr r 
—-In4 Kl 
D) ri n C) 2 In4 
X-2 , -2sx<0 
7. (o) 

4—x2, 0x2 


fonksiyonunun grafiği ile x ekseni arasında ka- 


lan bölgenin alanı kaç br? dir? 
A)x—1 B)xt1 


E)x*2 


0) 1-2 
D)x 


8. yek eğrisi, x-4,y-4 ve x - 0 doğruları ile 
sınırlandırılan bölgenin alanı kaç br? dir? 


32 20 16 
A) > B9 Gc — D)6 E— 
e ) Hg ) . 





integral ile alan ve hacim hesabı 








9. 


Yandaki şekilde taban 
yarıçapı 2 br, yüksek- 
liği 4 br olan dik koni 
verilmiştir. 





Buna göre, aşağıdakilerden hangisi bu koninin 
hacmine eşittir? 


2 
A) | (2x 44) dx 
> 


4 2 
oje 


4 
B) l (0x 44) dx 
0 


2 
o İla 


0 İ 2 
4 
E) | (2y 4 4)? dy 
0 


10, 





f(x) z Inx eğrisi, x < a doğrusu ve x ekseni ara- 


sındaki taralı bölgenin alanı (a * 1) br? olduğu- 


na göre, f(a) değeri kaçtır? 


1 3 Ek 
MAZ BI Oz D)2 E 


11. 


xs y vey x parabolleri arasında kalan böl- 
genin alanı Kaç br? dir? 

1 

A) — 

3 


Cc) 1 E)2 





gönen 





12. 





Şekilde y -K eğrisi, X— 1,X4,x-a ve x ekseni 
N Xx 


arasında kalanı taralı alanlar S, ve Ss, br? dir. 
Ss, 2S, olduğuna göre, a kaçtır? 
A)5 


B) 6 C)7 


D)8 


E)9 


-— 
2 


karekök 





yz9—x2 





Şekilde, y 9 — x” parabolü ve parabole x - 1 ap- 
sisli noktadaki teğeti arasında kalan bölge gösteril- 
miştir. 

Buna göre, taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 


A)S B)7 c)9 D) 11 E) 13 


14, (yExt#ys4,x21,y20) 


bölgesinin x ekseni etrafında 3609 dönmesi ile 
oluşan cismin hacmi kaç birim küptür? 


A) 3. 





B) ör C) 9x 


D) 12x 


E) 15x 

















integral ile alan ve hacim hesabı 








Yukarıdaki şekilde verilen parabolün denklemi 


y? -—ix olduğuna göre, taranmış alanın de- 
ğeri aşağıdakilerden hangisidir? 
A) 21 c)9 


D)18 Oo E)252 


(1978) 


B) 8 
4 


M2, 4) 


ys x parabolü, M(2, 4) noktasındaki teğeti ve 
Ox ekseninin sınırladığı alan Kaç birim karedir? 


Cc)1 


BE D) > E) 2 


(1979) 


3. RdenRye a>0 koşuluyla f:x— f(x) ax 
fonksiyonu veriliyor. 
Bu fonksiyonun grafiği ile Ox ekseni ve x < 1 


doğrusu arasında kalan alan 2 birim kare 
olduğuna göre, a nın değeri nedir? 
A)6 B)5 Cc)4 D)3 E)2 


(ÖYS 1981) 


karekök 
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Şekilde y > x2 nin grafiği 
verilmiştir. 





Taralı Ss, ve Ss, alanları arasında 3S, z Ss, bağın- 
tısı bulunduğuna göre, Xx, apisisi kaçtır? 
YL BB&5 o4W Die Ye 


(ÖYS 1982) 


5. a> 0 koşuluile,y Xİ tax eğrisi, x ekseni ve 
x2 doğrusuile sınırlı alan 8 birim kare olduğu- 
na göre, a nın değeri nedir? 


A)1 c)3 


B)2 


D4 ES 


(ÖYS 1982) 


6. 





f, grafiğinin bir parçası 
şekilde verilen bir fok- 
»>x Siyondur. 


yi) 


> Sı > birim kare olduğu- 


| Ky be e ve 
0 


na göre, Ss, kaç birim karedir? 


13 23 47 57 
B) -— Cc) — D) — E) — 
3 OF DE BZ 


(ÖYS 1984) 


integral ile alan ve hacim hesabı 
7. yzlnx eğrisi, x-eksenivex-b ve (b > 1) ile 
sınırlı bölgenin alanı b * 1 birim kare olduğuna 
göre, b kaçtır? 
B)2 


(ÖYS 1985) 


8. Denklemleriy x ve y z 8x olan eğrilerin sınır- 
ladığı bölgenin alanı kaç birim karedir? 
8 16 
A)— B) — 02 D)3 E)4 
EE 3 ) ) ) 


(ÖYS 1988) 


> 

X »lo 

© 

© 

2 
wi 

LU 

© 

NN 

Kk ERER 


Z :g 
9. (a -xJax integralinin sonucu kaçtır? 
0 
T T 2r 3r 
ili e e D)— E 
A) 2 B) 3 Cc) ) 1 Jr 
(ÖYS 1989) 
10. 





Yukarıdaki şekilde, denklemi VX * vy > 1 olan 
parabol verilmiştir. 


Şekildeki taralı bölgenin alanı kaç birim karedir? 


1 e 1 1 
— — O) — D)— 
MAŞ Be Oz Dş 


lu 
p|— 


a amman öm — —— karehk 


(ÖYS 1989) 





11. 





Yukarıdaki şekilde y — f(x) in grafiği verilmiştir. 


x ekseninin, AB yayı ile sınırladığı bölgenin 
alanı 15 birim kare, BC yayı ile sınırladığı böl- 
genin alanı 4 birim kare olduğuna göre, 


| 
5 
İL) dx değeri kaçtır? | 
— 
A) 83 B) 67 GC) 60 D) 19 E) 11 | 
(ÖYS 1989) 
12. (© Yy) Xx20, xty>2 , 3xtys6) 
bölgesinin y ekseni etrafında dönmesi ile 


oluşan cismin hacmi kaç birim küptür? 
64 32 16 i 
A) 16 B) — Cc) — D) — 
) 16x ) 3 7 ) 3 7 ) 3 n E)âr 


| 
(ÖYS 1989) | 


4 
43. | as —x2 (4 fax değeri nedir? 
0 


A) 4x — 2) B) 4(x — v3) C) 3x — v2) 
D) 3v2(n-2) E) 2v3(x— 2) 
(ÖYS 1990) 
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15. 


16. 





Şekilde, y ze“ ve y - 4e * fonkisyonlarının 
grafikleri ve y ekseniyle sınırlı olan taralı böl- 
genin alanı kaç birim karedir? 


A)1 B)2 c)3 D)in2  E)in3 


(ÖYS 1993) 


y? z 16 — x parabolünün koordinat sisteminin 1. 
bölgesindeki (x 20, y 2 0) parçası ile x < 0 ve 
y s0 doğrularıyla sınırlı olan bölgenin alanı kaç 
birim karedir? 


128 32 64 
A) — in Cc) — E) 16 
Ş AŞ © ) 


3 


(ÖYS 1996) iğ 
Sİ 
$ 


“2 
“müş 





tır? 


A) 1 B)2 C)4 DS E)6 
(ÖYS 1996) 


17. 


p 18 18. 


Şekildeki gibi, y > e" eğrisiilex--—1,xzavey0 |. 
doğruları ile sınırlı bölgenin x ekseni etrafında 
döndürülmesiyle oluşan dönel cismin hacmi 49 
ze" —e)br? olduğuna göre, a nın değeri kaç- ği 
113 


ii dx 


integralinin değeri aşağıdakilerden hangisidir? 


AZE e) EE C)16x o D)36 E)45 


(ÖYS 1997) 


1 
y-çx eğrisi, x- 3 doğrusu ve x ekseni ile 
sınırlı bölgenin x ekseni etrafında döndürülme- 


siyle oluşan cismin hacmi kaç br tür? 


137 1x 19x 
A)— — c— 
Z B)— Ş 

gi gp) Er 
5 5 
(ÖYS 1997) 
Yy? > 4x ve ya>l 


eğrileri ile sınırlanan bölgenin alanı kaç birim 
karedir? 
5 4 3 2 1 

— B- (oyy D)Z E) — 

) ) 5 ) rı ) 3 ) 2 


(ÖYS 1998) 

















Şekilde grafiği verilen bire bir ve 
örten f: (1, 2) —> (2, 41 fonksiyo- 


nunun tersi f | dir. 





2 4 
Buna göre, | fx)dx | fİç)dx toplamı kaçtır? 


1 2 
A)2 B)4 C)6 D)8 E)10 
(ÖSS 2006 11) 
21. X—-2y ve y -2x 

eğrileriyle sınırlanan bölgenin alanı kaç birim 
karedir? 

ay B 1 2 4 5 

A) 2 BE Cc) 3 D) 3 E) 2 


(ÖSS 2007 |) 


Şekildeki parabol ile 
doğru arasında kalan 
taralı bölgenin alanı 
kaç birim karedir? 


7 9 
D) — E)— 
li Iz 


(ÖSS 2009 11) 








Yukarıda verilen taralı bölgelerin alanları sırasıyla 
a, b ve c birim karedir. 
9 7 


Buna göre, irlax- | f()dx değeri kaçtır? 
o 0 
A)2a*b 
D)2ctb 


B)2a*tc C)2b tc 
E)2a*2b*4c 


(ÖSS 2009 Ii) 


24. y - xİ eğrisi ve y - x doğrusu ile sınırlı (sonlu) 


bölgenin alanı kaç birim karedir? 


Mz B3 o m; m3 


(LYS 2010) 


25. Aşağıdaki grafikte, A ve B bölgelerinin alanları eşit 


olacak şekilde y - k doğrusu verilmiştir. 






UY İsananeserenere 


Buna göre, k'nin değeri kaçtır? 


Aa)2 B)3 c)4 07 nz 


(LYS 2011) 



























































| 6sin(2x * 3t)dt 


integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) —3cos(2x *3t) tc 

B) —2cos(2x * 3t) *c 

C) —cos(2x *3t) tc 

D) 2c0s(2x * 3t) tc 

E) 3cos(2x * 3t) tc 


integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
Ae ic B)e”*c 


D) —e”*c 


GeXtc 


E)-e“*c 


k>0Oolmaküzere, y -- eğrisi ile x—k,x 4k 
ve y z 0 doğruları arasında kalan bölgenin alanı 


kaç br? dir? 


A) In2 B)1 GC) in3 D) in4 E)2 
4 
İl vx? —4x 4-4 dx 
il 

integralinin değeri kaçtır? 

A)2 B) 4 G)6 D)8 E) 10 
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kerekök 





ca 








S3 
| < dx 
0 vx 
integralinin değeri kaçtır? 
A) 0 B) 1 c)2 D)3 
x/4 
İ secxy1 - tan?x dx 
o 
integralinin değeri kaçtır? 
A) -2 B) —1 c)0 D)1 
4x3, xs0 
fx) 
—5xİ,x>0 


” 
olduğuna göre, | f()dx değeri kaçtır? 
4 


A)—2 B) —1 c)0 D)1 


integralinin değeri kaçtır? 


A)-3 B)-2 c)0 D)2 


E)4 


E)2 


E)2 


E)3 











18 1 











o. | 8tan?2x dx 13. | () dx 
4 
0 4 
integralinin değeri kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 
A)4-n B)2-n 6)0 A)3 B) 6 09 : D)12 E) 15 
D)n-2 E)x—4 
ö 
49 | x—1 jiâ,y- e“ eğrisi, Xx  In3 doğrusu ve eksenler ara- 
ii x2 sında kalan bölgenin alanı kaç br? dir? 
1 
integralinin değeri kaçtır? Ay! B)2 04 D)8 E) 16 
A)e? B)e c)1 D)e E) e? 
4 
15, | fesskyix-10 
3y3 2 
14, sz * ii 
iğ olduğuna göre, | f() dx değeri kaçtır? 
integralinin değeri kaçtır? ' 
E 24k 
Ay pet ye pe 
12 24 24 12 A)10—k B)k—10 Cc) 10 
D)5—k E)k*5 
a y 16. 
Grafikteki taralı alanlar S, ve Ss, bi? dir. 
Buna göre, 
— 1 - Şekilde gösterilen taralı alanın değeri aşağıda- 
| (©) dx42 | fo) dx kilerden hangisine eşittir? 
4 “3 n t n 
A) İf — 
toplamı $, ve $, cinsinden aşağıdakilerden han- ) İ li B) | Ve 9 | Ml 
gisine eşittir? m m 
A) -S, -S, B)S,-S, Cc) S,-S, vi 
D) İr'ay e) Jr'e-may 
D)S,*S, E)S,—2S, k k 
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1. 


3. 








sinax, X>20 


cosıx, X<0 


2 
olduğuna göre, Joyex integralinin değeri 


2 
olduğuna göre, İ e““5 dx değeri kaçtır? 
A 0 








kaçtır? A)-2k oOB)-k CO Dk EZ 
A) -1 B)0 C)1 D)2 E)3 
b gin 
6. İ dx -b-a 
1 2x 
2x41 di a 
x2 451 olduğuna göre, vb * va değeri kaçtır? 
integralinin değeri kaçtır? A)1 B)2 c0)3 D)4 E)5 
Az Bye Ge Oy EZ 
az Ee “ee bp Se) 
Sİ 
R 
Ş 
li 
EM Ee 1 1 > , 
y-—ş eğrisi ile Ke Xs veysOdoğru- | 7. | ax sa) dk ff) ve f(1):6 
x 
ları arasında kalan bölgenin alanı kaç br? dir? olduğuna göre, f”(x) aşağıdakilerden hangisine 
A)1 B)2 c)4 D) 6 E)8 eşittir? 
A) 0 B) 1 o0)2 D)3 E)4 
ERİR 
fonksiyonu artan ve türevlenebilen bir fonksiyondur. 
| 2)f'(t)d vi 
rf as piya 8. f12x 1x2 dx 
ç 0 
fonksiyonunun ekstremum noktasının apsisi 
kaçtır? integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A)-2 B)-1 c)0 D)1 E)2 A) 16 B) 20 6) 24 D) 28 E)32 
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9. ys 5x* eğrisi ile y > 3X2 42 parabolü arasında- 
ki kapalı bölgenin alanı kaç br? dir? 


A)1 B)2 c)3 D)4 E) 16 
3 
10. | e -m) dx -36 
-3 
olduğuna göre, m kaçtır? 
A) -6 B) -3 c)0 D)3 E) 6 
11. ysycosx eğrisi, x-5 doğrusu ve eksenler ' 
arasındaki bölge x ekseni etrafında 3609 dön- 


dürüldüğünde oluşan cismin hacmi kaç 7 br” 


olur? 
1 1 1 
— B) — C) — D) — E) 1 
Az B;ş © ) ) 
2 ni 
m İşl e 
XO-Âx42 
integralinin değeri kaçtır? 
A) inv2 B) in2 C) in4 
D) 5inv2 E) In8 





karekök 





13.y24x9 43x27 *2x* 1 eğrisi, x- 1 doğrusu ve 
eksenler arasında kalan bölgenin alanı kaç 
birim karedir? 





A)2 B)3 c)4 D)5 E)6 
1 
2 
a, Çİ 
x-2 
41 
integralinin değeri kaçtır? 
A) -4 B) —2 c)0 D)2 E)4 
15. | 8c0t4x dx 


integrali aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) —2in|cosxj| * c B) —2in|sinx| * c 


C) Injsin4xj| * c 


D) 2in|cos4x| * c 
E) 2injsinâx| * c 


16. 





Grafik, parçalı doğrusal fonksiyon f(x) e aittir. 
6 . 
, Buna göre, LO dx değeri kaçtır? 
1 


A)2 B)4 


c)6 


D)8 











2. 





e 

2 
JE X dx 
X 

1 


integralinin değeri kaçtır? 


A)1 B)2 Ea 


n 
İ (().dx - 4m —4n 
m 


m 


D)4 


olduğuna göre, | (f0) 4 4) dx değeri kaçtır? 


A) -8m 
D) 8m — &n 


a 
| (5X9 4 m) dx - 20m 
—a 
olduğuna göre, a kaçtır? 
A)S 


B) 10 G) 15 


B) -8n 


E)8m * 8n 


D) 20 


c)0 


karekök 


E) 25 


yz secxeğrisiilex-0,y-0 ve x-7 doğru- 


ları arasında kalan bölge x ekseni etrafında 


3609 döndürüldüğünde oluşan cismin hacmi 


kaç 7 br” tür? 


AZ B) 1 oz 


D)2 


) > 


> 


i21 


d sinx 
5. — j4e 1—12 dt 
dx 
0 


aşağıdakilerden hangisine eşittir? 





A) cos?2x B) cos2x GC) sin?2x 
D) sin2x E)1 
6. (19—g(1)z2 
()—g'(x) 4 
olduğuna göre, ((2) — g(2) değeri kaçtır? 
A)2 B)4 C)6 D)8 E) 10 
Vİ 
7 İ 2x5 > 
i 0 vY 4x5 
integralinin değeri kaçtır? 
A)8 B)4 c)2 D) 1 E)0 
8. | Inx f(x) dx —fEğ-inx 4 eX 


olduğuna göre, f(x) fonksiyonu aşağıdakilerden 
hangisidir? 


A) —2x.e>* 


D) xe 


B) —x-e>* C) —2x 4 e” 


E) 2x.e> 




















9. ys Xİ * 1 eğrisi ile y > x * 1 doğrusu arasında 


13. yz x t 3 doğrusu ve eksenler arasında Kalan 








0 


e i Xx? —1 9 
ia kapalı ww alanı kaç br? yi kapalı bölge y ekseni etrafında 360 döndüirül- 1, | 6. MX s t dönüşümü yapıldığınd | 
düğünde oluşan cismin hacmi kaç 7 br” olur? 2x0 41) gi $ yapıldığında | sin(V&) dx 


A9  B)12 C)18 DA E)27 





























integralinin değeri kaçtır? 


1 1 
A) — B) — 
iş B7 








integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisi olur? 
9 
A) | tsint dt B) | tsint dt 


3 9g 
c) | 2t sint dt D) | 2t sint dt 


4 
10. İ İx cosix dx 
14. Aşağıdaki integrallerden hangisinin değeri en i 2. yz vsinxeğrisiiley-Ove Xx — doğruları tara- 3 
ği fazladır? : 2 E 2. 
; , EO > fından sınırlı bölge x ekseni etrafında 3609 dön- ) | 2t* sint dt 
integralinde İx - u dönüşümü yapılırsa eşiti 5 5 
aşağıdakilerden hangisi olur? A) | x32dx B) | xi3dx dürülüyor. 
4 3 | Buna göre, oluşan cismin hacmi kaç 7 br? olur? 
A) | u cosu du B) | u cosu du 3 5 
7 5 5 | A)1 B) — c)2 D) — E)3 
C) | xdx D) | xldx | 2 2 
2 4 ME 
Cc) | uZ cosu du D) İ 2u2 cosu du N 7, im > Je “dk 
EN 
E) | xdx 
2 İ xl4 değeri Ne 
2 
E) | 2u2 cosu du K 3, | sin (2x) dx A) 0 B) 1 ci)? D)3 E)4 
e) ei 
$ —r/2 < 
S integralinin değeri kaçtır? Ş 
| 
Z )o Bl o mp3 ge 
15. | ER 2 2 
i o vY16—-x2 
11. y > V2x ve y - —V2x eğrileri ile y - 2 doğrusu ara- i ME 5 > 
li kalan bölge x ekseni etrafında 360“ döndürü- integralinin değeri kaçtır? — B. io) sal tbxtc ve | f(x)dx-8 
or. > r T T 7 İ 
AŞ BD; Az nz BŞ v2 
Buna göre, oluşan cismin hacmi kaç z br” olur? GİS 5 
â, | e dx -e'(6—1) olduğuna göre, a değeri aşağıdakilerden hangi» 
A)1 B)2 c)4 D) 6 E)8 0 sidir? 
olduğuna göre, t kaçtır? A) -4 B)-1 o)z2 D)5 E)8 
N A)0 B) 1 o) 2 D)3 E)4 
1 
16. İ dx 
x(Xx-1) | 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? | 
x—1 X 2 
| şa Kya 2 Ni A) in—— | *c B) In Perii; | 5. yz 7 eğrisi ile eksenler arasında kalan ka- 4 
Xİ 4x-2 ” ; 9. | töre dx 
C) injx(x— 1) *#c “D) 2in)x(X— Yi *c | palı bölgenin alanı kaç br? dir? 
integralinin değeri kaçtır? ia A)-—-1* — — z şi Ni 
i - Vi E) 2in Pi) *c | ) ei m Keke integralinin değeri kaçtır? 
A)2 B) 6 GC) 10 D) 14 E) 18 i D)1*tin2 E) 1 *in4 
| A)0 B) 1 o)2 D)3 E)4 
122 | 123 






























3 
10. | 2 44x-3 dx 
1 


integralinin değeri kaçtır? 


£ x - D 2x E 
A) B) 3 G) 5 ) 3 )x 





11. 





Grafikte gösterilen taralı bölgenin alanının 
değerine aşağıdakilerden hangisi eşittir? 


A) | ee)-aü)ax 
b 

B) | (ab) fiya 
b 


6) 


UT Sem, 


f(x) dx — fat) dx 
o 


D) 


Tt, 9 


gix) dx — | ib) dx 
0 


0 a 
E) İla) - fp) dx * Ja 
b (0) 


d 4x 
—|de”” 41 
12. di | ( ) 
integralinin değeri kaçtır? 
B) 4e* C)4e“* 41 


D) 4e“ E) e” 


A)e” 41 


——— Mm karekök 


13. Mi o | 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? | 
A) -2cosyx *c B) -2sinvVx tc ii 
GC) sin/k tc D) 2sin/X *c | 


E) 2cos/x *c | 


2 2 
ğ 
44, i-3) dx > 1) 4 7 — 2x 


olduğuna göre, f(x) aşağıdakilerden hangisi 
olabilir? 
1 


G) -— 


A) -injxi B) Injx| 


Dp 1 E) xn 
X 





15. 








Şekildeki yarım çember ile y - x * 3 doğrusu ara- 
sında kalan taralı bölge y ekseni etrafında 360“ | 
döndürülüyor. 


Buna göre, oluşan cismin hacmi kaç 7 br olur? 


A)6 B)9 Gc) 12 D) 18 E) 27 


16. y > 2x-sinx7 eğrisi ile x sik. x- 7. doğru- 


2” 2 


ları ve x ekseni arasında kalan bölgenin alanı 


kaç br? dir? 
v2 v3 


A5 »Ş 95 M1 2 
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MIDIZlA'SID(4JB'S A 6 ci 


a 


Lİ 


ib f8jc Sie Moja e AD le 











4. x-3-— y? parabolü ile x - Zy doğrusu arasında 8. 
kalan Kapalı bölgenin alanı kaç br? dir? 


16 
AZ B)6 o Z DİE. Ey 











69) fonksiyonunun grafiğine x > Ovex-1deçizi- 5. | GOS2X -cosx dx 
len teğetlerin eğim açıları sırasıyla 459 ve 60 dir. 
Buna göre, integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


P 2. 
A) sinx — sini *c B) sinx * siniz *c 


1 
İ 20'0x) f(x) dx 
o 


” 2 
G) sinx — 5 0s” X*c D) sinx 4 2 00six *G 


integralinin değeri kaça eşittir? 


2.3 
A)1 B)2 c)3 D)4 E)5 E) cosx — > sin X*#C 


İ (4xt 4 3x2) dt 


6. (”0)212x*8 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? ((0)--6 
A) 2x2 4x 4c B) 221 4 39146 ii 
o ZE D) Dz la olduğuna göre, f(1) değeri kaça eşittir? 
yal ali te A) -2 B)-1 Cc) 0 D)1 E)2 
ç 
© 
$ 
S 
1 3 
. 3. k>0 olduğuna göre, 7. | f()dx-6 ve İ fO)dx -8 
il 2 2 
İ (4x—3x2) dx 1 
: olduğuna göre, | f(x) dx değeri kaçtır? 
3 
integralinin en büyük değeri için k kaçtır? 
4 A) -2 B) -1 c)0 D) 1 E 
A) 5 8); G)1 D) Z Ek2 i ie 


3 


| (X — 2)f0x) dx — 3x5 — 2x3 1x2 
olduğuna göre, f(2) kaçtır? 
3 A) 72 B) 76 Cc) 80 D) 84 E) 88 












































44,X5 Y” — 9 parabolünün analitik düzlemin 2. böl- 


gesindeki parçası ile eksenler arasında kalan “ 


bölgenin alanı kaç birim karedir? 


A)15 oB)18 C)21 D24 E)27 


12, xX-İx*1dx 
7 


integralinde Xx * 1 - £ dönüşümü yapıldığında 
aşağıdakilerden hangisine eşit olur? 


3 0 
A) | -itat B) | ita 
0 2 


0 2 
Cc) je —t)dt D) İ 3(t —tS)dt 
2 1 


2 
E) İ 345 -)dt 
0 





yi 2 
X 
l dx 
8. (04x2) 
2 
integralinin değeri kaçtır? 
1 1 1 1 
A) —-— B) -— — — 
) 12 ) 6 gi D) 5 2 12 
pe 1 3 3 
40. ft) ri olduğuna göre, 
2 
İ 2x f(x2) dx 
1 
integralinin değeri kaçtır? 
3 3 
A) -1 B) -— — 
) )-Z © m; Et 





olmak üzere f(x) - |cosx| fonksiyonunun grafiği 
ile x ekseni arasında kalan bölgenin alanı kaç 
br” dir? 


A)1 B)2 c)3 D) 4 E)5 


dd.y3 v2 e* eğrisi, x - 0 ve x  -In2 doğruları ara- 


sındaki bölge x ekseni etrafında 3609 döndürül- 
düğünde oluşan cismin hacmi kaç 7 br” olur? 


1 1 3 4 
A) — — Cc) — D ye 
3 B) > 7 )ı Bi, 


Xx 
02 4 »l cos3t dt 
1 


olduğuna göre, f"(0) değeri kaçtır? 
1 1 3 

A) — B) — C)1 D) — — 

Iz BŞ W DD; B 


16, XY” * 1 parabolü ile x - 2 doğrusu arasında ka- 


İan bölge x ekseni etrafında 1809 döndürülüyor. 

Oluşan cismin hacmine eşit olan integral aşağı- 

dakilerden hangisidir? 
2 2 

A) xİ (x-1)dx B). | (X— 12 dx 
1 1 


2 2 
c) -| (x—1Ydx D) > (X-1)7 dx 
1 1 


2 
E) 2r| (x—1)dx 






































Önerilen süret 20 d&, 


KAPALI UÇLU SORULAR 


öigö ğeri kaçtır? 
1. “| (4x3 —6x2 ş4x)dx ve f(1)-4 olduğuna göre, f(0) değeri kaç 


sin2x 


2 


dx integralinin eşitini bulunuz. 
14<sin“x 


r 
3 iy cos2x, Xx<0 fonksiyonu veriliyor. Buna göre, İL) dx değeri kaçtır? 
i sin2x, X>0 <a 


ğ6 
â, | d(tanx) integralinin değeri kaçtır? 
tan?x 


ğ seni ölgenin alanı 8 br? 
5. ys 3x2 parabolü, xza(a> 0) doğrusu ve x ekseni arasında kalan bölgenin a 


olduğuna göre, a kaçtır? 
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EB ÇOKTAN SEÇMELİ SORULAR Önerilen süre! 15 di, 


i. | ia dx integralinin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 
X 


A) ini — 1 e B) in * İ #c C) 2inix - İse 
Xx Xx x 


D) 2inhj * 1 # E) nh — 2 #c 
X XxX 


2. İ (X41)-f0) dx—3xİ 44x35 46x2 412x—4 olduğuna göre, f(-1) değeri kaçtır? 


A) 6 B) 12 Cc) 18 D) 24 


el2 
3. İ In2x dx integralinin değeri aşağıdakilerden hangisidir? 
12 


A) 5 B) — c)0 


4 
4. | Vx -injx dx integralinde t - /x dönüşümü yapılırsa aşağıdaki integrallerden hangisi 
1 


elde edilir? 


4 2 2 
A) fini dt B) ftint dt 6) fz12int dt 
1 1 1! 


4 2 
D) f22 nt dt E) Jztint dt 
1 1 


5. 2y:1 -—x2 parabolü ile x ekseni arasında kalan bölge y ekseni etrafında 1809 döndürüldü- 
ğünde oluşan cismin hacmi kaç 7 br? olur? 


A) 7 i B) > C)1 D)2 E)4 
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Öneri süre: iŞ di. 
BOŞLUK TAMAMLAMA Önerilen süre: IŞ 


Önerilen süre; 12 dk, 


1. f(x) fonksiyonunun grafiği aşağıda verilmiştir. DOĞRU CEVAP İLE EŞLEŞTİRME 


Aşağdaki integrallerin değerini karşılarındaki kutulardan bulup eşleştiriniz. 



























































2r 
itini Ö i ğ i S, cinsinden 
Buna göre, aşağıdaki integrallerin eşitini taralı bölgelerin değerleri S,,S,vesS, <N 
Z. | ) ale 
| mar müz 
—2 5 | 
a) | İK) İX > eee d) | İİ İX eeeeeeesersee | 
7 12 
ğ 2 arcsinx di 
T İ 0 1—x2 
o 
e) (O)dM ZE... |) 
İK) İX  eeeeeemeereeserr | | 
b) | fe | | 
ği i ri2 
t : | İ 2 sin? 4x dx 
| ği r/4 
> e 9 | te) xs) ÇAY İK > emme | . 
c) | (©) dxz:....... >) / 
i İ 
“DOĞRU” veya “YANLIŞ” TESTİ Önerilen süre; 3 di, 
ğ ilen integral ve türevlerin eşitini yazınız. | 
2. Aşağıda verilen integ A | Aşağıda verilen önermelerin doğru ya da yanlış oldukla- Doğru akli 
z 7 | MK | rını Karşılarında verilen kutulara işaretleyiniz. e Ş 
İK eee | 
a) | İ J i 
1. Bir fonksiyonun türevinin integrali daima kendisine eşittir. 
d 
—liddt:................ | 
b) | dt ae o) —İ | 
i : 
2. f(x) fonksiyonu, (a, b) aralığının bazı noktalarında türevli 
| A 
2 2g değilse İ f(x) dx integralinin değeri bulunamaz. i. 
KÖK eeeereeeseeeemmeze 
c | GK) > eee. h) | 4 | | 
— 
iğ ai 2d © 3. Mutlak değer fonksiyonunun belirli integrali hesaplanırken 
EN | 1 i) | 16-y2dy 2... | Mk değer nsiynumun beli igrl es | i 
dx e 
| gen 4 il m 
d İ a ve ee em -) ol disini) Sümen | e Mu m. İm | 
e) | İ | 
a 
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A) Açık uçlu soruların cevapları 


1. | (4x3 —6x2 x4x) dx 





—Xİ 2x3 42x746 
| (()-1-2424c-4 ise c-3 bulunur. 


#0) x9 — 2x3 -2x7 43 olduğundan f(0)-3 


Zx zu 





2. 1 *sin 
2sinx cosx dx > du 
sin2x dx > du 


i | Ek | dU inlulsc 
14sin? x u 


—In(14 sin? x)4c 





3, fo)fonksiyonunun kritik değeri x < O olduğu için integ- 
ralin sınırlarını bu değere göre düzenleyelim. 


r o 7 
İ f(x) dx İ GOs2x os) sin2x dx 
— —x 0 


sin2x|” | sexi 
— rare 
2 İk 2 


(sin0 — sin(-2n)) - 3 (cos 2n- cos0) 


TE 





0 





(0-0)-5(1-1-0 

















4, u ztanxX 
du > d(tanx) 
16 u 
i e du 12 
ÇIĞ ei e ma 
ii tan“ x N u ulu, 
1 7/6 
tanx 14 
7/6 
coli, 
Tr Tr 
—-İ| cot——cot— 
feığ-ağ) 
- 43-1) 
1-3 


karekök 





xsa 


Soruda belirtilen taralı alan S — 8 br? dir. 


a 
s- Jax? dx -8 
0 


-8 





0 





a3 03-8 > a*-8 > a-2 bulunur. 


B) Çoktan seçmeli soruların cevapları 
1,A 2.D 3,E 4.C 
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5,A 


i 
| 
j 
| 
İ 
| 
, 


























€) Boşluk tamamlamanın cevapları 


1. a)s, 
b) -S, 


©), 


2. a)x*c 
b)t*c 
6) fo) *c 
d) tx) 


e)o 


d)S,-S, 
©)S,—S, 


hs 


1 


do 
9) fx) 
h) 2x 
İ) 4x 


İ) cosx dx 


D) Doğru cevap ile eşleştirme 
1 -b 


e 
'a 
— 
w 
ğ 
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Yanlış 2) 


Doğru 











Yanlış 4) 











Doğru 


, “" “ : 
veya “Yanlış” testi cevapları 


Yanlış 





Yanlış 

















Je) — gn) dx 


b 
sz 





ie) 








ve) vb) -u'ü) ul 





ft) dt 


Tİ : 
ui) 








d 








e yp Kap mer yg van 
ilem iv yi mam bep amm, ren m ; 5 











-atırlayalım 


i 




















arcsinu *C 












du-— 





— a(y) dy 


b 
-İ ey 


Ss 





f0)*-c 





İ di(x) 


arctanu *-C 


1 
du— 
14-u2 


J 


sinu*-c 


İ | cosu du 





-u-v- | vdu 


| udv 





c Cc. 


Je dx 4 











| ar 


İ fO) dx 


In Juj*c 


| 7du- 


o 
Fr 
3 
c 
yl 
ii 


| (4 tan2u) du 








“b 





| 100) dx 














—t) 


| f(x) dx 


d. 
dx 





—cotu-c 


3 
Go 
ga, 

J 

Ni 
de 

o 

o 

* 
— 

aş 
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